Achtes Capitel.

Poir: 0.0pj 0sgot dkbonnaie m.

§- 37. (El‘]iliii‘llllg.} Wenn man bey zwey Gréfsen durch
Division untersucht, wie oft eine derselben in der anderen ent-
halten ist, so sucht man dadurch das Ferhilinifs dieser zwey
Grofsen,

So haben die zwey Zahlen 3 und 12 das Verhiltnifls 4, da
die erste in der zweyten 4™l enthalten ist.

Zwey Zahlenpaare, deren Verhiltnils gleich ist, bilden eine
Proportion. So hat 3 zu 12 dasselbe Verhiltnifs, wie 5 zu 203
also bilden auch diese zwey Zahlenpaare eine Proportion, die
man auf folgende Weise zu schreiben pflegt:

3 :12
1220 3

5 : 20, oder auch
A0p20 =6,

|

§. 388. (Eigenschaft der Proportionen.) In jeder
Proportion ist das Product der beyden #ufseren Glicder gleich
dem Producte der beyden inneren.

Denn ist aberhaupt

a b= icasidy,
so ist auch, nach der gegebenen Erklirung einer Proportion,
wenn man sie mit dem oben (§. 6, 1L) angefithrten Zeichen der
Division in der Gestalt von zwey Briichen ausdriickt:

a C
AT
Bringt man aber diese beyden Briiche auf einerley Nenner, |
50 hat man
ad be
bd — bad’
also auch, wenn man beyde Glieder dieser Gleichung durch bd
multiplicirt:

ad = bc;

d. h, in der gegebenen Proportion
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§. 30. 63
@i Cr
ist das Product der zwey dufseren gleich dem Product der zwey
inneren Glieder,
I. Sind die beyden inneren Glieder einander gleich, oder
hat man die Proportion
isdBs= B0
so ist, nach dem Vorhergehenden,
4 Ci=B?%,
oder auch :
BR=— /A O
und man nennt dieses mittlere Glied B-_."V./fc die mittlere Pro=-
portionale zwischen den beyden anderen Gliedern 4 und C.
II. Daraus folgt sofort, dafls sich ausje zwey einander glei-
chen Producten
ad — be
immer eine Proportion bilden lasse. Denn dividirt man die letzte

Gleichung zu beyden Seiten durch 6d, so hat man
ad be a c

54 bd B d
das heilst, man hat:

|
[
[

a:b=—c:d

§. 39. (Bestimmung eines Gliedes der Proportion
aus den drey anderen.) VVenn drey Glieder einer Propor-
tion gegeben sind, so lifst sich dadurch auch das vierte bestim-
men. Denn ist die Proportion gegeben

a % o°= g 1%d5 " &n ist auch
ad = be.

Ist daher z B. das letzte Glied d unbekannt, so hat man,
wenn man beyde Glieder dieser Gleichung durch ¢ dividirt,
be

H

d =

@
und eben so fiir jedes der iibrigen drey Glieder, — Uberhaupt
ist jedes @ufsere Glied gleich dem Producte der zwey inneren,
dividirt durch das andere duflsere — und jedes innere Glied ist
gleich dem Producte der zwey dufseren, dividirt durch das an-
dere innere.




61 §. 40,

Dieser einfache, aber sehr niitzliche Satz ist unter der Be-
nennung der Regeldetri bekannt.

§. 40. (Veriinderungen der Proportionen.) Eine
Proportion kann mannigfaltige Verinderungen erleiden, ohne
dals dadurch die Gleichheit ihrer Verhiltnisse gestort wird. Wir
fiithren nur die vorziiglichsten derselben kurz an.

I. Umkehrung der Verhiilinisse,

Ist
assihi = c.sdy

so 1st auch sofort
b @ =rd .y

wie schon fiir sich klar ist.

Il Perwwechslung der inneren Glieder.

Ist
2. bi==Fpiiid,
so ist auch
@ 5Oy —==D
da beyde Proportionen auf die ihnen gemeinsame Gleichung
ad = be¢

zuriickgefiihrt werden kinnen,
III. Addition und Subiraction der einzelnen Glieder.
Ist die Proportion gegeben
G [
50 1st auch
ai‘b:cid:b:ci.
und eben so
adv'c bk d== a0,
weil auch die beyden letzten Proportionen sich wieder auf die

Gleichung
be — ad,

das heifst, auf die gegebene Proportion
a br=svc Dd
zuriickfithren lassen.
1V. Multiplication der beyden ersten, oder der beyden lelzlen
Glieder durcl dieselbe Griifse.
Ist die Proportion gegchen
O — R
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§. 1. Bﬁ

so ist auch, fir jeden Werth der Grofse m,
ameihm ==ue tid,

und eben so
aysibi— emitidm,

da jede der zwey letzten Proportionen wieder die Gleichung gibt

ad = be.

§- 41. (Verbindung mehrerer Proportionen unter
Uiil.’tl'ld(‘.i‘.) Die Producte gleichliegender Glieder von zwey
oder mehreren Proportionen sind ebenfalls proportionirt,

Sind nimlich die zwey Proportionen gegeben

a:h ="¢:d and
38 e = 3
so ist auch sofort
e fbhfac=oait dh,

Denn die erste Proportion gibt ad = be¢, und die zweyte

gibt eben so 64 = fg, also ist auch
ad . el = be . fg,
oder, was dasselbe ist,

asi. diti=—caiyb

also auch
ade bl = cetird R

I. Daraus folgt sofort:
Sind die ewey Proportionen gegeben
a:b=ci:d ?
und, 53 lee= desfNE

so hat man auch

adiites——"ra s
II. Sind eben so die zwey Proportionen gegeben
| ) 3 44 > LG s ¥ ¥ * L i s Lily - D\.O JGiIs
1 .'-; — ¢ J %
| y — 0 Q :
50 hat man ai
Z = fid
Il Sind endlich die zwey Proportionen gegel
{ Dy =i L}
und e sif =i
i 1 "\.-:}-u.."“::' J
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so hat man auch
ae s hifie ot gy

and dieser SatzIIL. ist unter dem Namen der Regelguingue bekannt.

1Y. Das Verfahren in IIT. gibt, wenn man es auf mehrere Prc-
portionen fortsetzt, die sogenannte Ketlenregel oder den
folgenden Satz:

Sind die Proportionen gegeben:

Qesbi=— A B>
Clsndie==n R iy
= B )
e DR D S

30 besteht mwischen diesen Griflsen auch die Proportion
aceg : bdfhk — 4 : E
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