Neue

und
ALLGEMEINE ART,
alle Aufgaben
Aus der Geometrie
vermittelst der geometrischen Lineen

leichte aufzulisen.

Inshesondere

Wie alle regulire und irregulire
Viel - Ecke, davon eine Verhiltnils ihrer
Seiten gegeben, in den Circul geome-
trisch sollen eingeschrieben
werden, etc.

Samt einer kurzen hierzu nothigen

Buchstaben - Rechenkunst
und
Geometrie.
Als Erstlinge an das Licht gestellet

von

Tobias Majern, Mathem. Cult.

Elslingen, Gedruckt bey Gottlieh Mintlern, 1741,







Dem
Wohl-Gebohrnen

Herrn,

CHRISTIAN
WOLFFEN,

Thro Konigl. Majestdt in Preussen
hochbetrauten Geheimden \athe , der
Koniglich - Preulsischen Friedrichs - Univer-
sitit zn Halle hochverordneten Vice-Canz-
lern, und weltberiihmten Professoris Juris
Nat. et Mathem. Publ. Ordin. daselbst, auch
Professori honor, zu St. Petersburg, inglei-
chem der Kiniglich-Franzosischen Acade-
mie der Wissenschaften zu Paris, und der
Kiniglich Grofs-Brittanischen, auch Kénigl,
Preulsischen Societit der Wissenschaf-

ten hochberithmten Mitgliede,




Seinem

hohen Mecaenaten
und
Patronen
itbergibet
diese,

aus

Deroselben
der
gelehrten Welt
zum
allgemeinen Besten
mitgetheilieu
unschidtzbaren Schriften

aufgegangene Bliithen, als geringe Exstlinge,



Und
unterwirft sie

Dero

hohen Censur,

in der
angenehmen Hoffnung

einer

hochgenei gten Aufnahm

und

einigen Beyfalls,
mit Versprechen,
in das kiinftige
mehrere
und

reifere Friichten zu sammeln,




Empfiehlet
sich auch zugleich
hiemit
in aller unterthidniger Submifsion

zu

L

Deroselben

hohen Gunst

und

Wohlgewogenheit
“ L

Tobias Mejer,

Lycei Elsling. primanus,




Yorrede,

Da mir unter allen Wissenschaften keine hesser ge-
fallen, als die mathematischen, nicht allein wegen
ihrer Scharfe und Deutlichkeit, sondern auch wegen
ihrer Annehmlichkeit und ergétzlichen Abwechslung
So achte ich es auch fiir ein sonderbares Gliick, wenn
mir Gelegenheit gegeben wird, mich noch mehrexs
darinn zu iiben.

Zu diesem meinem vorgesezten Zwek aber desto
eher zu gelangen, habe ich diese meine Erstlinge
als einen Versuch und Probe, und zwar nach Be-
schaffenheit der dermaligen Umstinden, nur ganz
enge eingeschrinkt, bekannt machen wollen. Da-
bey habe ich nicht fiir undienlich erachtet, etwas
weniges von denselben hier zu melden, und zu zei-
gen, was in solchen enthalten seye.

In den beyden ersten Theilen findet man eine
kurze Buchstaben-Rechenkunst und griindliehe
Geometrie. Davon aber habe ich nur so viel gesezt,
als zu meinem Vorhaben dienlich, und meine neue
Auflosungen der geometrischen Aufgaben zu verste-
hen néthig war,

Der dritte Theil hingegen ist die Ursache, wes-
wegen die beyde erstere geschriehen worden. Es
enthdlt derselbe die besagte neue und allgemeine
Art die dufgaben aus der Geometrie vermittelst
der geometrischen Lineen aufzulosen , absonderlich
aher die Viel-Eke in den Circul einzuschreiben, alles




Vorrede.

auf geometrische Welse, um so viel es sich thun las-

sen, wathematischer Lehrart vorgetragen,

Die Gelegenheit zu dieser Erfindung gaben miyx
die so genanate geomeirische Qerter, Denn da ich
neben andern mathematischen Biichern, des seel,
Herrn Sturmenrns mathesin enucleatam durchgegan-

renommen hatte . des Herrn

gen, untd mir nun vor

Geheunden Rath # Lf ‘ens dentsche Anfangs-Grimmde

der mathematischen Wissenschaften zu lesen, auch
darinnen ohne grolsen Anstos bis auf die Lehre von
den geomsetrischen Oertern gekommen war; so er-
augneten sich bey diesen viele Schwiirigkeiten, zumal

da ich niemaud hatie, der mir daraus hiilfe, daher

muflste ich solche aul diesesmal uberschlagen, und
unterdessen die Differential und Integral - Rechnung
vor mich nehmen IJa ich nun mit dieser, und zu-
gleich mit der ganzen Mathematik fertiz war, so
machte ich mich noch einmal hinter jene, und nach
langem Ringen uberwand ich obgedachte Schwiiris-
keiten, Dabey aber liels ich es nicht bewenden,
sondern dachte auf etwas hesseres, leichteres und
vollkommneres: und alse fand sichs, dals meine Be-
muhung nicht vergeblich war, wie davon diese Blat-

ter zeugen kénnen,

Werden ilibrigens diese geringe Ersilinge einigen

Beyfall finden, so diirfte bey nidchster Gelegenheit
eine weitliuftigere und deutlichere Ausfithrung da

von :n lateinischer Sprache folgen,

Efslingen, den 17. Pebr. als meinem
19. Geburts-Tage, 1741
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Der erste Thetl,

in sich haltend

eine kurze Buchstaben-Rechenkunst.

15 Dz}:’ r. Erklarung. Die Buchstaben - Rechen-
kunst ist eine Wissenschaft, welche an statt der Zif-
fern die Buchstaben a, b, ¢, w. s, w. als aligemeine
Zeichen der Gréfsen brauchet, und damit die ge-
wohnliche Rechnungsarten verrichtet,

8.) Die 2. Erkl. Eine Grifse aber wird alles
dasjenige genennet, was sich vermehren und vermin-
dern lalst, in so weilt es sich vermehren und vermin-
dern lalst, Wenn aber in einer Aufgabe bekannte
und unbekanunte Grofsen vorkommen, so zeichnet
man die bekannte mit den ersten Buchstaben a, b, c,
die unbekannte aber mit den leztern z, ez

Zler 1,

nicht nur dem Verstande alles deutlich vorstellen,

ithrliehe Saz. Damit man aber

sondern auch die Kiirze, so viel moglich, beohach-
ten konne, so gebrauchet man hierzu verschiedene
Zeichen, Es ist aber das Zeichen der Addition

e teet] 4 7 L 3
¢ (mehr), der Subtraction aber -— (Wweniger)

R
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doch wird im Anfang das § nicht gesezet, wol

aher das ——

Also schreibet ithr die Summe
.auwad b also: a T b'(a mehr 4),

4 ) Anmerkung
zweyer Grolsen z, 1
Hingegen ihre Differenz also: a—¥& (a weniger b).

3.) 2. Flk. Saz. Die Multiplication hat ge-
meiniglich gar kein Zeichen, bisweilen aber deutet
man sie durch einen Punct (.) an, [
6.) Amerk. Derowegen schreibet ihr das Product
aus @ in b also: ab, oder auch a.b( « multiplicirt
durch &4 ).
7.) 5. Wilk. Saz. Wenn aber eine Grilse viele
\ andere zugleich multiplicirt , oder viele eine oder
auch mehrere, so schlielset man die vielen in () ein,
und sezet sie alsdenn nebeneinander (§. 5.).
8.) Anm. Z. E, das Product aus & T & in ¢ schrei-
‘ bet ihr also: (a {d) ¢, und e + & mit ¢ 1 d muliipli-
cirt also: (et &) (ctd).
9.) 4. Wilk, Saz. Eben so hat die Division zum

(s

Zeiehen zwey Puncte

10,) Anm. Derowegen schreibet ihr den Quoti-
enten aus 4 in a also: ¢: 6 ( a dividirt duxch 4. ).

11.) 5. #ilk. Saz. Und wenn eine oder mehrere
Grofsen viele auf einmal, oder viele andere eine
oder auch mehrere dividiren, so werden die vielen
eben wie §. 7, in () eingeschlossen, .

12.) Anm. Thr schreibet demnach a § & dividirt
durch ¢ also: (a1 b): ¢, und a T b durch ¢ { & also:
o Thy (i),

13.) 5. Hrkl, Die Gleichheit ist die Ueherein-
stimmung in der Grolse,

14.) 6. Wilk. Saz. Wenn eine Grofse einer an

1

dern gleich ist, so sezet zwischen dieselben das Zei

chen == (gleich)
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15.) Anm. L E, Wenn a dem b gleich ist, so
schreibet es also: a=5 ( « gleich b),
16.) Die 1. Aufgabe. Etliche Grifsen zu ad-
diren
Auflosung, Sezet die Gréfsen die ihr addiren

solle: alle in eine Reihe hindereinander, und wenn

ihr in dieser Reihe einerley Gréfsen mit einerley Zei-

chen sehet, so sezet sie zusammen: haben sie aber
verschiedene, so hebet sie gegen einander auf,

17.) Anm. Thr sollet z. E, a { 26 zu 22 — b addi.
ren; sezet sie derowegen in eine Reihe, also; af 25b
‘+ 2a — b; un sehet ihr dals T @ dreymal vorhanden,
schreibet solches demmnach also: 3« (4. 6.) , weiter
habt ihr + b zweymal, und — b einmal, derowegen
bleibet & einmal, folglich ist die ganze Summa von

ocbgesetzten Grolsen 3a + 6 (§. 5.).

18.) 2. Aufg. Grofsen von einander zu subtra-
hiren,

Aufl, Verdndert die Zeichen derjenisen Grélsen,
die ihr von den andern ahziehen sollet, also dals ihr
an statt + — und an statt — T sezet, und addiret sie
alsdenn zusammen (§. 16.).

19.) 1. dnm. Wenn ihr z, E. von 52 4 b abziehen
sollet 22 — b so sezet ihr Hir 2a— b, — 2 2 + b und
addiret 5a¢ ¥ & und — 24 § b zusammen (§. 16,); so
istgat b —2a7b=at2b

20,) 2, Anm, Der Beweis dieser und der vorher-
gehenden Aufgabe ist nicht néthig, weil die Sache
fir sich selbst klar ist,

 21.) Dies. Aufg. Grofsen mit einander zu mul-
tipliciren.

Aufl. Fuhret eine jede Gréfse des Multiplicanten

in alle Grilsen des Multiplicandi durch, und sezet die
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Producte wie §. 5. Doch merket, dals einerley Zeis
chen im Produacte -, verschiedene aber — geben,

Bewers. Wenn ihr 4 mit 4-, oder 4 mit — mul-
tipliciret, so ist leichte zu begreifen, warum im er-
sten Falle das Producte 4+ und in andern — habe;
denn ihr nehmet das Vorhandene und das Mangelnde
etliche mal, Hingegen wenn ihr — mit — multipli-
ciret, und ihr wissen wollet, warum im Producte 4
seye ; so merket; wenn ihr 4 — 2 durch — 3 multi-
pliciren sollet, dals ihr den Mangel — 3 so oft neh-
men sollet, als 4 — 2 Einheiten hat; d, i, zweymal:
Weil ibr nun anfangs 4 mit = 5 multipliciret, so neh-
met ihr den Mangel — 3 viermal, und also zweymal
zuviel: derowegen miisset ihr ihn noch zweymal ad-
diren. Und demnach ist das ganze Producte —— 12
4+ 6 folglich giebet — 2. -— 3 im Product 4 6,
W. Z. b,

22.) A, Wenn ihrz. E, a T b durch & — ¢ mul-

tipliciren sollet; so fihret in den ersten Theil + b in

die Grofsen e + b durch, so ist das Producte 1 ab

i bb; und eben so verfahret ihr mit dem andern
2

I'heile — d so istdieses Producte = — ad — bd folg-

lich beyde Producte zusammen =— ab t bb — ad

— bd (§. 16.)

23.) Zusaz, Wenn ihr — ¢ mit 4 b multiplici-
ret, so kommt— ab heraus (§, 21.). Derowegen wenn
ihr — ab durch + & dividiret, so muls — ¢ heraus
komen : dividiret ihr aber mit — 4, so ist der Quo-
tiente - &# Demnach gilt auch in der Division die
Pegel: Einerley Zeichen geben im Quotienten -
verschiedene aber —

24.) 4. Aufg.  Grifsen durch einander zu d:

wvidiren,
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Aufl. Wenn eine Grifse durch die andere sich
swirklich dividiren lasset, so verfahert ihr wie in
Zahlen, nur misset ihr die Regel (§. 25.) wol in
acht nehmen, Lisset sie sich aber nicht dividiren,
so sezet ihr nur die Grilsen wie oben (§. g -12.)

24.) Anm. Ich will ein Exempel hercezen,

ab + bb — ad — bd (b — d
(ath) ab - bb subtr,

Elad e b
— ad —- bhd subtr,

Q

26.) 4. Erkl, Wenn man eine Grifse (a)
durch sich selbst multipliciret, so heisset das Pro-
ducte (aa) die zweyte Dignitit desselben Gros-
se (a@). Multipliciret ihr dies¢ (@e) noch einmal
in die erste (@), so kommt die dritte Dignitéat (aaa)
fieraus u, s. w, Die erste Grolse (a) heilset die er-
ste Dignitdt, und in Anschung der zweyten, drif-
ten, ete. Dignitdt, die Wurzel,

27.) 7. Wilk. Saz. Den Grad der Dignitat deu-
tet man durch eine kleine Ziffer an, welche man
ohen zur rechten an den Buchstaben der Grolse
sezet. Welche Ziffern hernach die Bxponenten der

Dignititen senennet werden,

28) 1. Zusaz. Derowegen lkonnet ihr an stat aa

sézen a?, an stalt aaa @’ u,s. w,

29.) 2. Zusaz, Und weun ihr etliche Dignititen
von einerley Wurzeln (§. 26.) mil einander multipli-
ciren oder dividiren sollet, so diteft ithr nur im ersten
Fall ihre Exponenten addiren, im andern aber sub-
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trahiren; und demnach ist @* . 4% = a%; hingegen
o O

30-) 3. Zusaz. Deszleichen wenn ihr die Digni-
tit einer Grolse zu einer andern Dignitat erheben
oder aus einer Dignitit emnc Wurzel (§. 26.) zichen

sollét ; so diirft thr nur im ersten Falle die Exponen-

ten mit einander mulripliciren: im zweyten aber den

Exponenten der gegebenen Grélse durch den Expo-

nenten der Wurzel dividiren, Also ist die dritte Di-

nitit von x? == x°, und die Wurzel der zweylen
Dignitdt von x° — a3,

51.) 8. FFilk, Saz, Wenn man aus einer Girolse
eine Wurzel, welche in ihr nicht anzutreffen, aus-
ziehen sol, so setzt man das Wurzelzeichen (7 vor
sie, und iiber dasselbige den Exponenten der Wur-
zel, 7, E. die Wurzel der fiinften Dignitit aus 3
schreibet ihr also: Pz,

32.) Anm. Bey der Quadratwurzel, d. i. der Wur-
zel von der zweyten Dignitit konnet ihr den Expo-
nenten wes

ssen.

N o Derowegen ist 252 — Pt

34.) 5. Iirkl. Wenn die Wurzel einer Dignitiit
aus zweyen Theilen (@ + b) bestehet, so heisset sie
eine binomische , wenn sie aus dreyen (¢-+b+¢),
eine trinomische Wurzel , ete,

35.) 5. Aufg. Znfinden aus was Jiir Theilern
der binomischen Wurzel das Quadrat derselben
bestehe,

Aufl, Ouadriret, d. i. multipliciret mit sich sel-
ber, die binomische Wurzel o =+ b, und betrachtet
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das Product, so werdet den wds man ver.
langete,

a + b

a + &

a? + ab
ab 4+ b2

a® + 2ab + 52 Das Quadrat der bino-
mischen Wurzel.

Also sehet ihr, dafs das Quadrat der binomischen
Wurzel bestehe aus den Quadranten (22 und b2) der
beyden Theile der Wurzel (¢ und ) samt einem Pro-
duct (2abh) aus dem einén Theile doppelt (2a) in den
andern (D),

56.) Anm. Gleichergestalt konnet ihr die Eigen-
schaft der dritten, vierten, ete, Dignitat finden, wenn
ilir sie nothig habt.

%2 Der 1. Grundsaz. Eine jede Grolse ist ihe
selbsten gleich.

58.) 2, Grundsaz. Wenn man gleiches zu glei-
chen addiret, oder von gleichem subtrahiret, so ist
im ersten Falle die Summe, und in andern der Rest
wieder gleich.

59.) 5. Grdsaz. Wenn man gleiches mit gleichen
multipliciret, oder dividiret, so sind die Producte
und Quotienten wieder gleich.

40.) 4. Grdsaz. Wenn man gleiches zu gleichen
Dignititen erhebet, oder aus gleichem gleiche Wur-
zeln ziehet, sind die Dignititen im ersten, und die
Wurzeln im zweyten Falle wieder gleich.

41) 5. Grdsaz. Das Ganze ist so grols als alle

geine Theile zusammen.
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42.) 6. Brkl. Wenn man einigen Grilsen mit dem
Zeichen der Gleichheit (=) (§, 14.) zuw:ammnien sezet,
so heiiset mans eine Gleichung. Inshesondere heis-
set sie eine emnfache, wenn die Glieder nur eine
Abmessung, eine quadratische, wenn sie ZWey,
ene cubische, wenn sie drey Abmessungen ha-
ben, eic.

43.) 7. Erkl, Drey oder wvier Grélsen sind

arithmetisch - preportional, wenn im ersien Falle

der Unterschied zwischen der ersten und zweyten,
dem Unterschied zwischen der zweyten und drit-
ten Grolse gleich ist, Tm zweyten Falle wenn der
Unierschied zwischen der ersten und zweyten, dem
Unterschied zwischen der dritten und vierten gleich
ist,

44.) Anm. 7, E, wenn @, b und ¢ in arithmeti.
scher Proportion sind, so ist @ — b=— b — Gl ans
gleichem weun @, b, ¢ und o arithmetisch propariio-
nal sind, somuls ¢ — b=—=1¢ — d seym.

45.) Zusaz. Derowegen wenn ihr in der Gleis
chung 2 — b == b — d auf beyden Seiten b + d ad-
diret, so ist ¢ — b tbt+d=c—d+ bt d=a
el == g b gl 58.) d. 1, in einer arithmetischen
Proportion ist die Smmme der beyden dulsersten Glie-
der (@ 7 d) der Summe von beyden mitilern ()
gleich,

46.) 8. Erkl, Gleichergestalt nennet man geonie-
trische proportional - Grifsen, wenn der Quotiente
aus dem ersten und zweyten, dem Quotienten aus
dem zweyten und dritten, oder auch aus dem dritlen

und vierten Gliede gleich ist,

i7.) Anm. 7. E, wenn a, b, ¢c und 4 geometriscli
proportional sind, so mufls ¢: b= ¢c: d sevin,
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48.) Zusaz, Wenn ihr also in der Gleichung
a: b = c¢: d auf beyden Seiten mit hd multipliciret,
50 istiabd: b ='chd: di— ad == bec (§.-39.), d2 in
einer geometrischen Proportion ist das Product aus
den beyden aulsersten Gliedern (ad) dem Produci

von beyden mittlern (be) gleieh,

49.) 9. Frk!, Wenn in einer Gleichung diejenige

Grolse so mit x oder y begeichnet, d. i. die unbe-
kannte (§, 2 ) aufl eine Seite soll gebracht werden, so

nennet man sie die IFurzel.

50.) go. Itrkl, Diese ist entweder eine reine odex
unreine. fine reine Wurze! ist, wenn in der Glei-

chung nur einerley Dignitat der Wurzel anzutreffeny

hingegen ist eine unreine, wenn verschiedene Digni-

titen von ithr vorhanden.

51.) 6, Aufz, FHine reine Gleichung aufzu-
losen,

Aufl,. Eine Gleichung anfzulésen, heifset so
viel als die Wurzel auf eine Seite zu bringen,
Wenn ihr nun dieses verrichien wollet, so miisset
ihr hier die Grifsen so addirt sind durch subtra-
hiren, die subtrahirte durch addiren, die multipli-
S ] ] 1wl Y oo ] ~ -~
cirte durch dividiren, ete, weghringen (§. 38. 59. 40.),
bis ihr endlich die Wurzel aunf einer Seite allein
habt.

52.) Anm. Z, E, ihr sollet in der Gleichung af —-

x2? = »2 1 d2 die Wurzel x auf eine Seite bringen,
addiret derowegen auf beyden Seiten 22, so ist ab
= x® t d? | 22, subtrahiret ferner c? + d2, so ist
ab — ¢* — 42 = 2?2  endlich ziehet auf hevden
Seiten die Quadratwurzel aus, so ist ¥ (ah—c¢2—

df)=x (§. 38-40).
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55 7. Aufe

Fline unreine guadratische Glei-

chung aufzulosen,

Aufl. In einer unreinen guadratischen Gleichung
ist 16? = x? ¢ ar, damit ihr nun ihre unreine

Wurzel x finden moget, so miisset ihr sehen, dals

ihr aus 22 t ax ein Quadrat einer binomiscl
zel machet (§. 55.), dieses aber geschiehet wenn ihx
«x fiir den ersten Theil der binomischen YWurzel an-
nehmet, denn ist @ der andere ‘I'heil doppelt, folg-
lich Lz der andere Theil selbst; wenn ihr derowe-
gen sein Quadrat — la? auf heyden Seiten addiret,
o ist 2 + ax+a? == b2 t1a?; und ihr kinnet die
Quadratwurzel ausziehen, folglich z auf eine Seite
bringen,

z pita = V' (h% 3 La?)

snbtr, La
x=V (b +La*) — la
eben so findet ihr wenn 22 — ax =— H2 dals =

= 3.1,‘5‘ V( a2 + =g

und endlich wenn 22 — ax=——= —b2, dals entwe-

der ‘xz== lao 1 Fi(ia2 — b2 oder auch.
r — Ia 7 (L2 )2
z = fa —V (La® — 62 ).

54.) 8. Aufg. In einer gegebenen Gleichung
ie Wurzel um eine verlangte Grofse zie vermelr-
die Wurzel langte € nel

en oder zu 'L‘L','i'?.'.il‘."?.!.’r?i‘ll.

Aufl. Thr sollet z, E. in der Gleichung y3 — aay*
== (3 ,die Wurzel » um @ vermehren, Richtet die
Gleichung also ein, dals auf eine Seite alle Glieder

eerselben, auf der andern aber nichts oder o zu ste-
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stehen komme, also: 33 —a%y — b3 =o0, Setzet

alsdenn y ta=—uaxsoist y—ax —a

und §3 = a? — 3z

—aly=—a*xr+ta®

o ja
— b= — ¥

LTt :‘;:"'_.".:; X3 —zax®tza?x—03% —p
also habt ihr eine neue Gleichnng in welcher
Ll "}’ ; a.

Ihr sollet ferner in der Gleichung x% — zaa?
t2a?>x — b3 =—o die Wurzel x um ¢ vermindern,
Sezet ¥ — a == ¥ so ist v —= Y+ a

undin? ==tas2istiolgy i b

wd =8 hisay 2t sa2ytad

e D a2 D NS
—jax? =-—3zay? —ba*y —3za
tonar — caay T 2a?

— b3 =—p3

x> — 5ax? 1+ 2aax — ey l’!t.’)'—j’)“‘ — 0 eine

neue Gleichung in welcher y =— xz — a.

55.) 9. Aufg, Aus einer gegebenen Gleickung

das zweyte Glied wegzubringin.
Aufl. Wenn das zweyte Glied das Zeichen 7 hat,

so vermehret ihr die Wurzel um diejenige Grilse,

welche

raus kommt, wann ihr die bekaanie
Grélse des zweyten Gliedes durch den Exponen
ten des ersten dividiret. Wenn aher das zweyte
Glied — hat so vermindert ihr die Wurzel um he
sagte Grifse (§. 54.). Als wenn ihr der Gleichung
3

¥° — 3ay® T 2aay — b3 —o das zweyte Glied

wegnehmen sollet, so ist 3a: 3 = q. Sezet dero-
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wegen Yy —a=2x und verfahret wie ohen, (5. 54.)

so findet ihr eine andere Gleichung 2% * — aay

— 03 == o in welcher das zweyte Glied fehlet,

und ¥ —= y — a,

56 ) 10, Aufg. Eine unreine eubische Gleichung

aufzulosen,

Aufl. Wenn ijhr aus einer unreinen cubischen

Gleichung das zweyte Glied wegnehmet (§, 55.), sa

bekommet ihr entweder

I w3 —ipy 4 q
oder IL .)"‘ — Py —
oderauchIIl. 93 —= — py t g

Damit ihr nun im ersten Falle die Wurzel » auf

eine Seite bringet. so sezet
y= T+ v

so 18t 3 =z t x0T 3202 08
Prie= po T po

q:(‘l

1 v
xd T 3rxvt Zrvvtod =px tpuvipn a,
Sezet ferner freywillig
LK

220\ Fx0R = pxtpy. (1 2,

80 1st ary = p

-

P e P34 ( n. 3.

Und weil ihr aus der Gleichung n, 1, die bey 7, 2.

wegeenommen habt, so bleibet
oS =g A4

2 9 i o q

S 0
dasist(n.z.) «3 Tp3:

A



N
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X2 — g’ = — L p3

28— Lg=F{ ¢g>—3%p3) (8. 55.) (n. 5.

3

z =¥ (gt V{ig®> — +~p°)) (n. 6
Endlich weil (7. 4.) 23 = ¢ — 22

soist(n. §5.) v = Ltg — F(ig?> — &p?)

iA -
(i (Zg == I/ (lg?— a0 ) (e 7.
Derowegen ist y = 2 +v (u.Gundy.) = 7 1

\

P(qq—zer®)) 1 ¥ (39— PUgq— 1)

o
bl
-0
b

Eben so findet ihr im zweyten Falle y =
-y o 8.1 < >y -
V(399 1270 1 7 (39— V(G99 t4:P°))-

1

Und en:‘llu-h im dritten Fall y= F(—ZLq+ F(iqq
=g PNtV (== 39—~V (399 —&p3 )

57.) Anm, Ihr kénnet anf gleiche Art Regeln fiic
die unreine Gleichungen von héhern Graden finden,
wenn ihr sie nothig habt,

Ende der Buchstaben-Rechenkunst,




Der zweyte Theil,
welcher begreift

Eine grindliche Geometrie.

58. .Da}? 1. Erkl. Die gemeine Geometrie ist
eine Wissenschaft, die ausgedehnte Grissen anszu-
messen,

59.) 2. Erkl. FEssind aber dic Grossen mit wel-
chen die Geometrie umgehet , entweder nach der
Launge, oder nach der Linge und Breite, oder auch
nach der Ldnge, Breite und Dicke ausgedehnet.
Die erste Art der ausgedehnten Grofsen nennet man
Lineen, die zweyte Fldchen, und die dritte Cor-
per.

6o.) 5. Erkl. Das dusserse einer Linee wird eir
Punct gennet.

61.) 4. Zusaz. Derowegen hat ein Punct keine
Linge, Breite noch Dicke.

62.) Erkl. Eine gerade Linee ist diejenige
deren dusserste Puncte alle zwischenligende ver-
decken. Hingegen heilset edine krumme Linee,
wenn ihre dulserse Puucte die mittlere nicht ver-
decken,

65.) Ann, Man hat ein besondres Instrument, mit
welchen man die geraden Lineen ziehet, welches man
ein Lineal nenet; wenn ihr also wissen wollet ob es
accurat sey, so durft thr nur das Auge an das eine
Ende desselbigen sezen, und gegen dem andern Ende
hinsehen, so werdet iliv finden kounnen ob es gut
sey oder nicht (§. 63.).

=
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64.) 5. Erklir., Wenn eine gerade Linie A4C
(Fig. 1.) sich um einen festen Punct C beweget, so
beschreibet der andere Punct A4 eine krumme
Linee ABDLE , welche man die Circul-Linee nen-
net,

65.) Yusaz, Derowegen sind alle gerade Lineen,
die aus dem festen Punct € an die Circul-Linece ge-
zogen werden einander gleich (§. 57.)

66.) 6. Frkl. Den festen Punet Cnennet man den
Mittel

gleichwie die gerade AL den ganzen, Eine andere

punct  Die Linee 4C den halben Diameter,

gerade Linee B die nicht durch den Mittelpunct
C gehet, eine Sehne. Die Circul - Linee heifset
auch der Umbkreis; nnd ein Stiick von dieser ein
Bogen.. Endlich die Fliche so diese Circul-Linee
einschlielset wird die Circul-Fldche, insgemein aber
der Circul genennet.

67.) 7. Erkl. Wenn zwey Lineen BC uud A4C
(.Fz'g, 2.) in einem Punct C zusammen stofsen, so
machen sie einen Winkel BCA. Seine Griflse
wird durch einen aus C beschriebenen Bogen 4B

gemessen,

58.) Zusaz. Derowegen liegt die Grélse eines
Winkels nicht an denen ihn einschlielsenden Lit
neen,

69.) 8. FErkl. Wenn eine grade Lince CD
(Fig. 5.) auf eine andern AB also stehet, dals der
Winkel ACD dem Winkel BCD gleich ist, so
stehet sie auf 4B perpendicular. Die beyde Win-
kel ACD und BCD werden rechte Winkel ge~

nennet,
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70.) q. Erkl. Eine in drey Lineen eingeschlos.
sene Fliache nennet man ein Drey-lick. Eine in
vier ein Pier-fck. Eine in fiinf ein Finf- Eek.
u. s, Wi Ueberhaupt aber nennct man sie Fiel-
fcke; oder auch Figuren.

71) 10. Erkl. Es sind aber dieselbe entweder
regular oder irregulir, Regulare Fiel - Ecke
sind, an denen alle 8Seiten und Winkel unter sich
gleich.  Irreguldre aber an denen sie ungleich
sind,

22.) 11, Lrkl Inshesondere mennet man ein re-

gulires Vier-Eck e¢in Quadrat.

02.) 12. Brkl. Parallel-Lineen sind, die immer
einerley Weite von einander behalten.

n4.) Wilk, Saz, Dexr Umkreis eines jeden Cir-
culs wird in 360 gleiche Theile eingetheilet, die
man Grade nennet, und mit o bezeichnet,

75.) 1. Grundsaz. Ein jeder Diameter theilet

den Circul in zwey gleiche Theile (§. 66.),

76.) Zusaz, Derowegen ist das Mas einer gera-
den Linee eine halbe Circul-Linee, d. 1, 280 Grade

(

A
77.) 2. Grdsaz. Das Mals eines rechten Winkeis

(=g}
~]

ist der vierte Theil einer Circul-Linee (§. 69.); d, i,
go Grade,

78.) 5. Grdsaz Alle Lineen, Winkel und Figu-
ren die einander decken, sind einander gleich.

79.) 4. Grdsaz, Eine jede Figur hat so viel Win-
kel als sie Seiten hat (§. 70.), und noch so viel Thei-
le, aus welchen sie bhestehet.

go.) Der 1. Lehrsaz. Wenn in einem Drey-
Ecke drey Theile dreyen gleichnahmigen Theilen

—————

.
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eines andern Drey-Ecks gleich sind, so sind die
iibrige drey Theile des ersten, denen drey iibrigen
des andern Drey-Eckes unter sich, auch die Drey=

Ecke selbst gleich,

Bew. Wenn ilr die drey Theile des ersten
auf die drey Theile des andern leget, so werden
sie einander decken, weil sie gleich sind (3. 78.),
und ihr werdet ferner sehen , dals die ithrige
Theile des Drey-Eckes auf die Theile des andern
passen; derowegen sind diese Theile unter sich,
auch die beyde Drey-Ecke einander selbst gleich
(§. 78-.) w. z, b,

81.) Anm. Es wird dieses in allen Fallen ange-
hen, aulser wenn die drey Winkel des einen de-
nen dreyen des andern gleich gegehen sind, da
nicht allezeit die Drey-Ecke gleich seyn werden
(§. 68.)

82.) 1, Aufg. Aus einem Punct D (Fig. 3.)
auf eine gerade Linee AB eine Perpendicularlinee
DC zu fillen,

Aufl, Machet aus D mit einer beliebigen Weite
zwey Durchschnitte auf die gegebene Linee AB im
A und B, und aus eben diesen A und B einen
Durchschnitt in E, ziehet DE, so ist DG die ver-

langte perpendicular-Linee.

Bew. Weil AD=—=BD, AE = BE, so ist der
Winkel ADE — BDE , wenn ithr nemlich beyde
Drey-Ecke ADE und BDE aufeinander leget; ihr
findet eben so dals in den Drey-Ecken ADC und
BDC der Winkel ACD == BCD (§. 80.); dere-

G,
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5

wegen ist CD und AB perpendicular ( §. 69g. 7.
w. z. b,
835) 2. A

Fig. 4) einc andere CD in: einer bekannten Weite

. Mit einer gezebenen Linee AB

o

parallel zn ziehen.
Aufl. Machet mit der gegebenen Weite aus A in

C nnd aus B in D zwey Bogen, und zichet uber sol-

che die Linee CD s. i, g, § 75.)

84.) Anm. Wollet ithr eiu bequemes Instrument
1, womit ihr nicht allein die perpendicular,

hab

sondern auch

rarallel-Linien ziehen kénnet, so
rey-Ecke ABC und DEF (Fig. 5)
>in ete: wmachen, welche beyde in
inkel haben., Wenn 1thr nua danit

W
v

ein andere rpendicular sezen w
einen Drey-Eckes AL

Linee an, das andere sezet mit dex

t eine Seite des

ite BF auf das erste, so konnet ihr an der Seite

die verlangte perpendivular-Linee zichen, Und
wenn ihr mit einer Linee eine parallele ziehen wol-
let, so leget des einen Seite AB (Fig. 6.) an die gege
hene Linece, das andere Drey Eick FBE unter das er-
ste, halte dieses mit der Hand fest, das obere aber
riickt auf der Seite des untern FB, so konnet ihr
ebenfalls die paraliel-Linee CD ziehen,

85.) 2. Lehrsaz. Ein Vier-Eck ABCD (Fie. 7.)
da: e gezeni
ingleichem AD und BG gleich sind, wird durch die

steheude Lineen AB und DC,

Lines 51 in zwey gleiche Drey - Ecke ABD und

Weil BD eine Seite von beyden Drey-
Ecken ist, und AB = CD, AD=— BG, so ist das

85)) Zusaz. Und weil AB=T1DC, so ist AD mit

EC, ingleichen weil AD=—BC, so ist DC mit Al pa-
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rallel, Und diher pflegt man diese Art von Vier-

Ecken Parallelogramma zu nennen,

87.) 5. Lehrsaz. ZweyParallelogramma ACDB und
AEFB (Fig. 8.), die einerley Grundlinie und Hdéhe
haben, sind einander gleich.

Bem. Weil AC=BD, AE=—BF und CE =DF,
so ist das Drey-Eck ACE=BDEF (§. 80 ) ; folglich
AEDB + BDF =— AEFB := AEDB' { ACE = ACDB

(§. 38) w. z. h.

88.) 1. Zusaz. Derowegen ist ein Drey-Eck die
Hilfte eines Parallelogramuni, so mit ithm gleiche
Héhe und Grundlinee hat (3. 85.)

89.) 2. Zusaz. Und wenn etliche Drey Ecke zwi-

schen zweyen parallel-Lineen stehen, cder gleiche

Hihe haben, so sind sie einander gleich,

9o.) 5. Zusaz. Gleichergestalt wenn etliche Drey-
Ecke gleiche Hohe haben, so verhalten sie sich wie
ihre Grundlineen, haben sie gleiche Grundlineen, so

verhalten sie sich wie ihre Hohen,

91.) 15. Krkl. Den Inhalt einer Fliche zu fin-
den ist so viel als auszumachen, wie oft ein gegebe-
nes Quadrat in einer Fliche enthalten seye.

92.) 5. dufg. Den Inhalt eines rechtwinklich-
ten Vier-Eckes zu finden,

Aufl. Messet wie oft die Seite des Quadrats
E. (Fig. g.) in den beyden Seiten des rechiwink-
lichten Vier-Ffckes AB und AD enthalten seye, es
begreife solches 2z, E. AB dreymal und AD viermal,

multiplicires alsdenn diese drey und vier mit ein-
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der, so zeiget das Product 12. an, wie oft das
Quadrat E in dem rechtwinklichten Vier-Eck ABCD
stecke ; folglich habt ihr den Inhalt gefunden
(5. 91.)

Bew. So oft die Seite des kleinen Quadrats E in
einer Seite des Vier-Ecks AB enthalten ist, so viel
konnen dergleichen kleine Quadrate auf der Linee
AB stehen. Nun nehmt eine solche Reihe ABGE
auf der andern Seite AD, mit ilirer Breite AF ecine
Seife des Quadrats E ein; derowegen konunen so
viele Reihen Quadrate ABGF auf der Seite AD
stehen, so vielmal solche die Seite des Quadrats E
in sich hilt, Folglich muls der inhalt heraus kom-
men, wenn man die Seiten AB und AD nach
dem Quadrat E gemessen in einander multiplicirt,

w, Zz, b

95.) 1. Zusaz. Derowegen findet ithr den Inhalt
eines jeden Parallelogrammi, wenn ihr seine per-
pendicular- Hohe in seine Grundlinec, beyde nach
der Seite des gegebenen Quadrats gemessen, mul-
tipliciret (§. 87.)

94.) 2. Zusaz. Und wenn ihr die Hohe eines
Drey-Eckes durch seine Grundlinee multipliciret, so

giebt das halbe Product seinen Inhalt (§. 88.).

95:) Zusaz. Sezetihr ferner die Seiten eines Vier-
Eckes == a und b, so ist der Inhalt desselben = ab
(§. 1. und 5.)

96.) 4. ZLehrsaz. In einem vrechtwinklichten
Drey-Eck ABC (Fig 1o.) ist das Quadrat BCHI
der grolsten Seite BC denen Quadraien ABDE und
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'ACFG der {ibrigen Seiten AB und AC zusammen
genommen gleich,

Bew. Ziehet AH und BF, ingleichem mit CH
die parallele AK (§. 85.). Weil CFB — I ACFG,
und AHC =— I CLKH (§. 83.), ingleichem weil
AHG — CFB (§. 89.), so ist ACFG — LCHK, Auf
gleiche Weise wird erwiesen, dals ABDE —BLKI;
derowegen ist ACFG { ABDE =— LCHK { BLK] —
BCHI (§. 41.). w. z, b.

97.) <Anm. Dieser Lehrsaz wird insgemein wegen
seines grolsen Nuzens in der Mathematik Magister
matheseos genennt, Pythagoras ein Grieche soll
ihn zuerst erfunden haben,

98.) 5. Lehrsaz. Wenn zwey gerade Lineen
AB und DE (Fig. 11.) einander in C durchschnei-
den, so sind die Gegenwinkel o und 2. ingleichem

z und y einander gleich.

Bew., Es ist v + o = 180°, und ebenfalls
x + v = 180% (§. 76 ); derowegen ist u + o ==
x + » folglich o — z (§. 38.). Weil nun auch
oL Ty =80 Eisa st ol nAR=—ois L 0T nd S =

w. Z. b,

99.) 6, Lehrsaz. Wenn zwey parallel-Lineen AB
und CD (Fig. 12.) von einer andern FG in E und
H dnxchschnitten werden, so sind die Wechselwin-

kel x und u cinander gleich,

Bew. Ziehet die perpendicular-Lineen KH und
EI'(§. 82). Weil nun in denen Drey-Ecken KEH
und THE die Seite KH=TEI und HI—=KE (§. 75.).
auch HE bhoyden gemein ist, so ist u == x (§. 8o.}
Vil ZaoB:
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100.) Zusaz., Weil ferner == (§ 098.); und

¥ + 2z == 180°, soist auch » 4 & == 1809,

101) 7. Lehrsaz. In einem jeden Drey'-Eck
ABGC ( Fig, 15.) sind alle drey Winkel z | %
TEi="180°,

Bew. Ziehet tiber die Spize des Drey-Eckes G
mil AB die parallele DE [§. 85.]: alsdenn ist m=—=x

wnty =="w [ Ggga ST INuntdsgi L a b s TSI s 08

3 3 3 5 1ot s " ot At
[§. 41. und 76.]; derowegen ist anch x + u 1 z =

180%; w iz, h.

102,) Zusaz. Uind demnach ist der Winkel
e R

105.) 8. Lehrs. In einem gleichschenkelichten
Drey-Eck ABC [Fig. 14.], d. i, welches zwey gleiche
Seiten AC und BC hat, sind die Winkel an der

(Jrli’l-[."l:u‘.c a und _{‘y‘ nii;..;!:ln'l' gl ]1_

Ziehet die perpendicular-Linee CD. Weil

= n [ 69.], uad CD beyden Drey-

=BG m

Ecken ACD und BCD gemein ist, so ist auch x =
[§; 8o/l wiiiz.a b,
104.] 9. Lehrs. Der Winkel so in den Mittel-

punct eines Circuls gezogen, ist noch einmahl so srofs,

als der s¢ in den Umnkreis gezogen ist, wenn sie auf

einemn gleichen Bogen stehen,
Bew, Es kinnen hier drey Fille fiirkommen,
TeWell Risinsg. )ia =gt § rvos]. nud uwi=y

=

[§. 105.]; so ist 2 ==y + 7 = 27, 2] Weil [Fi

=2y und 2 = 2z, so ist & } uw = 27

£5: 39:, 3.) Weil endlich [Fig, 17.] # == 2z, und

Ut x=2zt2y;soistuz=2y. w.zbh,
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105.] 1 Zusaz, Derowegen wenn ciliche Winkel
anf einem gleichen Bogen stehien, und in den Ume

kreis gezogen sind, so sind sie einander gleich.

106, 2. Zusaz, Und wenn ein Winkel an dem

Unilkreis in einem balben Circul stehet, so ist er ein

vechter, [§. 76 und 77.]

107.] 14. Lrklérung. Aehnliche Drey - Ecke
sind, an denen die gleichnahmige Winkel gleich

sind.
108.] 1o. Lefirs, An dhnlichen Drey-Ecken sind
die gleichnahmige Lincen cinander proportional,
Bew. Sezet die beyde ahnliche Drey - Ecke
GIIF [Fig 18.] — DEA und ABC mit einem Win-
kel A in einander, so fallen die Lineen AD und

AB, ingleichem AE und AC aufeinander [§. 78. il
und es werden die Lineen DE und BG parallel
seyn [§ 73.]. Ziehet nun DG und BE; so ist
DCE — BED [§. 89.], und ADE: DBE = AD-
ADE: DEC = AE: EC [§. go.J
ist AD: DB = AR: EC; folglich AD:
AB=AE: EG |
sen, dals' DE: BC = AD:AB.

DB, de:

58.]. Eben so wird auch erwie-

109.) 4. Aufg. Zu dreyen gegebenen Lineer
MN, OP und QR [Fig. 18.] die vierie proporiio-
nale zufinden.

Aufl. Machet einen beliehigen Winkel BAG
[§ 67.], und ferner AB = MN, AC= OF und
\D —QR, ziehet BC, und mit dicser die parailele
DE, so ist AE die verlangte vicite proportionale

{§. 208.]
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110.) 1. Zus. Wenn ihr zu zweyen Lineen die
dritte finden soilet, so nehmet ihr nur an statt der
dritten im vorigen Falle, die zweyte in diesem, und
verfahret wie erst gesagt worden,

111,) 2 Zus, Gleichergestalt wenn ihr eine gege-
bene Linee AD [Figi1g.]nach eben der Proportion ein-
theilen sollet, wie eine andere AB in F und G ge-
theilt ist, so ziehet ihr nur BD, und mit dieser die
andere EG und CF parallel, so wird AD in G und E
Il(ilihk Begehren getheilt seyn,

112.) 5. Zus, Folglich wenn ihr eine Linee in

zwey oder mehrere gleiche Theile eintheilen sollet,
sezet ithr auf gine beliebige Linee zwey oder meh-
rere gleiche Theile, und nach dieser suchet ihr die
Theile der gegebenen Linee,

113.) 5. Aufg. Zwischen zweyen gegebenen
Lineen AB und BG [Fig, 20,] eine mittiere propor-
tionale zufinden.

Al Sezet die beyde Lineen aneinander, und
beschireibet iither ihrer Summe AC einen hal-
ben Girculkreis ADG, “richtet aus B bis an den
Umkreis in D die perpendicular-Linee BD auf
[§. 81. 85 7; so ist solche die verlangte mittlere
proporticnale,

Bew, Weil y 4 z desgleichen x + 7 = go®
[§ 1067, und = denen beyden Drey-Ecken ADGC
und ABD gemein ist, so muls auch z = :z; folg-
lich u =¥ seyn  Derowegen sind die Drey - Fcke
ADB und CBD einander &hnlich [§. 107]; folglich
AB: BD = BD: BC [§. 148], d. i. BB ist die
mittlere proportinale zwischen AB und BC [§. 46.

und 47.] w. z b,
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114.) 11. Lehrs. In einem jeden Vier-Eck ABCD
[Fig. 21.], welches mit allen Ecken in dem Umkreis
des Circuls anstehet, ist das rechiwinklichte Vier-
Eck aus den Diagonal-Lineen AC und DB, denen
beyden rechtwirklichten Vier - Ecken aus zweyen ge-
gen einander itherstehenden Seiten AB und DG, in-
gleichem AD und BC gieich.

Bew. Sezet CB aus A in G, und ziechet DG,
Weil der Winkel CDB =— ADE — CAER, und ACB
= ADB [§. 105.], so ist das Drey-Hcke ADE dem
Drey-Fcke BDC ihnlich [§ 107.]; folglich DB: BC
== AD: AE [§, 108.]: und AE — AD . BG: DB
[§- 59.]. Ferner weil ABD dem GED ihnlich, so ist
CE: DC = AB: DB, folglich CE — AB.DC: DB;
Nun ist AC = AE £+ GH S ie=lAT) SB G R REE
AB.DG: DB; derowegen ist AC.DB =— AD.BC +
AB.DC [§. 359.] w. z. b,

Ende des Geometrie.




Der dritte Theil,
darinnen

die allgemeine Art von Auflosung
der geometrischen Auigaben selbst
enthalten,

115) Die 1. Erkldrung.

])f}‘ hihere Geometrie ist eine Wissenschaft von den
geometrischen und andern krummen Lineen, ihren

Eigenschaften, und derselben Gebrauch in Auflésung

der geometrischen Auf;
116.) Anm. Man handelt insgemein in der hohern

Geomelrie so ~wol let
e etrie so wol von <en

geometrischen, oder [wie
man sie auch nennet] algebraischen, als auch von
transcendentischen Lineen. Allein da ich hier nur
zeigen will, wie man durch die erstere die Aufgaben
in der Geometri
ich auch nnr s
die andere Art dazu nicht tauglich ist,

sichie auflésen konne, so werde

s allein hier anfithzen; zumal da

117.) 2, Hrkl, Diejeuige Lineen durch welche

: ]
WIT dl¢ gi’,.

= Aufgaben autlésen, nennen wir
geometrische Lineen.
118,) 1. Zusaz. Weil die seometrische Aufgabhen

T

ch diese Lineen kionnen aufzeloist werden, so

miissen sie die Higenschaften der Aufgaben an sich
hahen, d. i. sie miissen nach denselbigen auf gewisse
Art construirt seyn,

119.) 2. Zus. Da man aber die Eigenschaften sol-
cher Aufgaben manchmal am leichiésten durch die

Buchstaben- Rechenkunst ausfinden kan, so werden
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die geometrischen Lineen auch nach solchen Glei-
chungen, die, durch die Bus hstaben-Rechenkunst aus

der Aufgabe gefunden worden, vermittelst der Geo-

metrie, am fiiglichsten construirt,

120.) Anm, Und derowegen nenne ich diese Li-

neen it allem RBecht geomeirische Lineen; und

verstehe ter nicht nur die Kegelschuitte, son-

dern auch ligen
Eise

TRz
sSChi

Lineen die nach einer hestin
nschaflt einer geometrischen Aufgabe sind be-

shen wo

121.) 2. Anm, NVenn thr auf die Umstéande der
Anfg
‘

sche Lineen auch ohne algebrais

te wol acht habt, so kdénnet ihr die geometri-
he Gleichungen be-
schreiben, wie wir solches unten in etlichen Auiga-

hen mit grofsem Vortheil anbringen werden,
122.) 5. Erkl, Die Linee AX [

mitten durch eine geometrische Linee OAQ gehet,

o r Toil
7 50 g
1g, 22.] welcnt

nennet man den Diameter. Inshesondere heilset
sie die Axve, wenn die parallel-Lineen OO, welche
die Ordinaten genennet werden, mit ihr einen vech.
ten Winkel machen, :

125.) 4. Lorkl. Die Hilften der Ordinaten O3
werden die Semiordinaten genennet. Und die Ab-
scissen sind so viel ale die Theile des Diameters odex
der Axe, welche die Ordinaten abschneiden,

124.) 5. Erkl. Der Punct A, wo der Diameter

oder die Axe

anfingt, wird der Scheitelpunct

genennet,

105) 1. Aufe. FEine geometrische Linee zu be-
-i‘f.'lll‘(".rn','g_

Aufl. Nehmet eine gerade Linee AX (Fig. 22))
fiir die Axe oder den Diameter an, ziehet durch die

[

Puncie 88 der darinnen angenominenen Abscis:
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sen AS, A5, etc. die parallel-Lineen GO, sezet auf

dieselbe aus S in O ihre behorige Lange, wie in fol-

gendem solie gesagt werden, vnd ziehet die Puncte
A, O, O, ete, zusammeu (§. 122-124.).

126.) 1. Anm, Ditjenige Lineen, welche bey ei-
ner seometrischen Linee unverdndert, das ist, immer
in einer Grofse bleiben, zeichnet man mit den ersten
Buchstaben des Alphabets, «, ¢, ete, die ve
derliche aber, nemlich die Abccissen und Semiordi-
naten mit den leztern, und zwar die erstere mil z,
und die leztere mit y.

an-

127.) 2. Anm. Damit ihr aber aus der Gleichung
11¢,] den Wehrt von

fiir eine geometrische Linee |
4 oder l'I.l r Semiordinate, w hl T d. i. die Ab-
scisse so grols annehmet il‘\ th wolle 25.), fin-
den kénnet, so muls ich etliche _\mst.bt_n, die dazu
dienen , hieher sezen,

128.) 2. Aufg. Aus einer einfachen Gleichung
die Grifse von y zufinden.

Aufl. Es konnen hier unendliche Fille vorkom-
men, allein es wird genug seyn, wenn Wwir nur
die fiirnehmste anzeigen, denn die andern werden
hernach von selbst konnen aufgelofst werden. In
allen aber miilst ihr vorher y auf eine Seite brin-
gen (5. 51.).

Der 1, Fall, Wenn y = ab: x. so suchet ihr
zu z, ¢ und b die vierie proportionale (§. 109.); so
ist solche == ¥ [§. 46, 47. 48.}.

- A /] 1l1.- q o i ol B L g

Der 2. Fall. Wenn y = [abt ac): (gt 2),

suchet ebenfalls zu g § =, &1

i ¢ und a die vierte,
so habt ihr thr »
Der 5. Fall. Wenn ¥ == (ab T ¢z): d, so ma-

chet ein rechtwinkiichtes Drey-Eck ABC (¥ig. 25.)

T T




g i

Allgemeine Art 29

daran AB die mittlete proportionale zwischen qundb,
und AG die mittlere zwischen ¢ undzx, so ist BC =
Plab + cx( (8. g6.), weil nemlich das Quadrat von
Al = ab und das von AC = cx (§. 48.). Endlich

suchet zu d und BC die driite (§. 110.}; so ist solche

Der 4. Fall. Wenn 5 = (ab — ca): d, so ma-
chet wie im dritten Falle AC f:l‘_ i YR Fab,

heschreibet darither eine halbe Circul-Linee ADG,
machet darinnen AD = ¥ cx, und suchet zu &
und BC die dritte proportionale ,
(§. 48. 106. 110.).

Der ¢, Fall. Wenn . = abcx: dfg; so machet
5 3 e

so habt ihr »

wie d zu a also b zu vierten, welche ihr z. E. m

nennet, und es ist dm = ab (§. 48.) ; ftolglich

¥ = dmex: dfg 4. i. mcx: fg; suchet ferner zu
f> m und ¢ die vierte, welche sey z. BE. =—= n, so
ist fn = mec, und y = fnz: fe, d. i nx: g; end-
lich suchet zu g, n und z die vierte proporiicnale,

so ist solche = o,

12q9.) Anm, Es ist nicht durchaus néthig, dals alle
wstaben mit
denen in einem jedem Falle gesezten iibereinkommen
miissen ; denn es kann auch z, E. an stait ab: x kom-
men ax: b oder auch bx: a, welches ihr doch auf
einerley Art anflésen kénnet.

einfache Gleichungen eben in allen Buel

150.) 5. Aufg. Aus einer quadratischen Glei-
chung die Grofse von y zufinden,

Adufl, Wenn ihr die Wurzel  auf eine Seite
gebracht habt (§. 51. 52.), so konnen gleichfalls un-
endliche Fille vorkommen, ich seze aber mnr die

fiurnehmste wie zuvor:
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Dera Fall. Wenn 72 = axzy, so ist y == Viar,

das ist, der mittlern proportionale zwischen @ und
i & P s
28 laas)
Deir 2. Fall, Wenn y = V (aa + xx), so machet

ein rechtwinklichtes Drey- Ecke ABC (Fig. 23.), da-

g
ran AB = a, und AC=ux, soist BC =V (aa | 2x)
(§. 96.)

Der 3. Fall. Eben so wenn y = V(aa — x2);
so beschreibet ithr ither AC (Fig, 20 == g eine halbe
Circul-Linee ADGC, und sezet darein AD = z, so
ist DG = 4 (§. 106.).

Der 4. Fall. Wenn y =14+ V (Laat zz) (§,55.)

so suchet erstlich die Grésse von ¥V (Laa T ax), wie erst

sesagt worden (2. Fall), und sezet zu demselben L a,
so ist solche Summne — 5.

Der 5. Fall. Und wemn ,, = — g +V (1za
} xx), so nehmet ihr nur von V (I aa + xx) die Gxds-
se von La weg, so ist das iibrige — 4.

Der 6. Fall. Eundlich wenn y = 11 V G ca
- xx), so suchet ihr die Grolse von V (Laz — ax)
(3. Fall), und sezet solche zu La, so habt ihr die
erste Wurzel, nehmet ihr aber solche von la weg,
so habt ihr die andere Wurzel,

151.) 1. Anm. Was bey der vorhergehenden Auf-
gabe (§. 129.) erinnert worden, das konnt ihr hier
ebenfalls in acht nehwmen,

152.) 2. Anm. Nun sollte ich auch zeigen, wie
jhr in denen cubi nnd andern noch hohern Glei-
chungen die Wehvie vou 7 finden solltet; allein ich
will die erstheschriehene rg_e?n vorhey br}y etlichen
Aufgaben anwenden, d t ich von denen hohern
desto besseren Grund gchen kann, Ihr Linnet aber
jext durch die geometrische Lineen, wenn ihr sie nach
vorher beschriebenen Lehren aunfreilser, und wie in

n
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foleender Aufgube soll gesact werden, zusammen sezet,

ten, dritten und vier-
Vortheil den ich nach
i ; in acht neh-
ern Graden aufldsen,

ersien, “we

eun ihr den

anz

met, etliche von hi

szl . Aufg Fine geometrische Auf,

<23 Joaoe

lurch geometrische Lineen au

Aufl 1 Benennet die hekaunte Lineen mit den
ersten Buchsaben des Alphabets a, b, ¢, etc. zwey
unbekannte aher, die ihr suchen wollet mit den
leztern & und o. = II. Sehet zu, dals ithr zum we-
nigsten zwey Gleichungen aus der Aufgahe und
ihren Umstinden bekommet, in welchen beyden z
und y zufinden. III, Nehmet alsdenn x {iic die Ah-
scissen und y {ir die Semiordinaten einer geome-

irischen Linee an (§, 126.), und heschreibet nach
denen gefundenen Gleichungen zwey geometrische
Lineen -auf eine einige Axe und Scheitel (§. 125.),
so werden sie einander durchschneiden, IV. End-
lich =ziehet aus diesem Durchschnitt eine Semior-
dinate, so ist solche die verlangte Linee die ihr y;
ihre Abscisse aber die, so ilir x genennet habt.
Bew. Weil eine jede von den gefundenen Glei-
chungen einc hesondere FHigenschaft der Aufgahe
an sich hat, so muls auch eine jede von denen
nach den gelundenen Gleichungen beschriebene

Linee diese E

‘enschaft an sich hihen (§. 119.),
d. i. es muls ecine jede den Wehrt von z und

gehen, wenn sie fiir sich, ohne die andere ange-

nommen wiit, Es erfordert aber die Anfg

zwev hesondere Figenschaften, vermoge derer aus
Y g : 3

derselben gefundenen Gleichungen; derowegen muis

der Punet in w

lchem sich die




32 die geometr. Aufgaben aufzulgsen.

ten vereinigen, d. i, der Durchschnitt der auf eine

Axe heschriebenen Lineen, die Gralse von x und y
geben, welche die heyde Eigenschaften der Aufgabe
annehmen kann, d. i- er muls die verlangre Lineen
seben., w, z, b,

154.) 1, Anm. Esist nicht néthis, dafsihrdie geo-
metrische Lineen auf beyden Seiten der Axe beschrei-
bet, wenn ihr sie zur Auflésung der geometrischen
Aufgaben sebrauchen wollet. Und wenn euch eine
Aufgabe I'.n.kmm., aus welcher ihr nicht weiter als nur
eine Gleichung allein bekommen konntet, so ist die-
scs eine undeterminirte Aufgabe, darinnen ihr eine
von denen unbekanuten so grofs annehmen kinnet,
als ihr wollet. Wenn ihr demnach den Wehrt von ¥
finden wollet, nachdem ihr & nach Belieben anneh-
met, so heschreibet nach der gefundenen Gleichnng
eine geometrische Linee, sezet darein die angenom-
mene Abscisse, so ist }h:e zugehorige Semiordinate
die verlangte Grolse von i

155.) 2. Anm. Thr habt euch zwar nicht jederzeit
daran zubinden, dals ihr durch die Abscissen die Se-
miordinaten suchet. Denn wenn in einer Gleichung
y gar verwirrt ist, dals es schwer auf eine Seite zu
bringen ware, so diirft ihr nur x heraus suchen, und
y iiir die Abscissen, z aber fiir die Semiordinaten ei-
ner g.t'i)men'ischou Linee annehmen, die ihr aber her-
nach auf eine Axe, die auf der Axe der andern Linee
perpendicular ist, beschreiben miisset, also dals beyde
Scheitelpuncien zm;}ll.rul"lh"r fallen; und ihr werdet
alsdenn, wie sonst aus ihrem Durchschnitt die ver-
langte Lineen finden kénnen.

156.) 3. Anm. Eben dieses Vortheils kénnet ihr
euch bedienen, in solchen Gleic ‘hungen, darinnen
%3 hingegen nur zz oder x alleia zufinden, wie z E,

@y’ = becxx ist, deun so wire e 0 !.‘-, x: a, wel-
ches Hn'luchmcht aufzulGsen vermdagendseyd (§. 152.);
hingegen ist = V ay3: bc, welche ihr nach §. 130.
construiren koénnet.

!
1
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157.) 4. Anm. Der Beweis dieser
inder tolgenden durch ein Ex

138.) 5. Aufg. In ein Drey-Fick ABC (Fig. 24.)
davon dis Grundiinie AB, und die perpend
CD bekannty das grofste Quadrat EFHG einzu-
schreibert.

Aufl, Sezet AB=—=4a, CD = ), CI =z und
DI —= EG = EF = I GH Y 1St @ s
= b (§ 42,), und wegen chkeit der Drey-
Ecke CFE und CBA b ¢ — z: 4 (§. 108.); folg

§ K G A T L
rl

leichungen aus

lich I. y= b — z, und ax = by

\
Weil ihr nun zwey (

der Aufgabe finden konnet; so hat auch die Auf-
gabe selbst zwey Eigenschaften,; nemlich dafs I. die
Differenz zwisclien' & und = dem y ich, und II
dals » die vierte proportionale zu b; a und z ist
ihr nun  ihre geometrische Lineei
5.)s so ist bestindig in der ersten y = b -
und in der andern y == ax: h. Nun sollet ihr eine
Abseisse und Semiordinate finden, die solche beyde
Eigenschaften annehmen kani damit ithr nun dieses
ausrichtet, o sezet die Axe und Scheitel der ersten
gebiretrischen Linee BX (I'ig, 25.) und der zweyten
AOL Zafeinander, und sie werden sich in O durcli-
schneiden., Nun sage ich die aus diesem Diirch-
schnitt O gezogene Semiordinate SO seye der vers
Tangte Welirt von v, und thre Abscisse der von =«
Denn sezet 2. E, ¢ s.seye S0 nichi die verlangte Lange
voHn ¥, sornderd RM: nun ist diese mit der Ahscisse
AR so grofs als. b oder AB = A
hiétte sie eine Eigenschaft der Anl:
ferner such die viecis proporticnsle
H,
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XL o und AR == ziseyn, Nan ist diese = RN
(§. 108.); derowegen solite RN — RM seyn: wel-

g

ches aber augenscheinlich falsch ist. Weil nun
diese Lineen EN und RM einander immer glei-
cher werden, d. i. weil ihr Unterschied NM im-
mer kleiner wird, je ndher sie zu dem Punct O kom-
men, auch endlich in demselben gar zu nichts wird
(§. 61.), so auiissen die Lineen RN und RM daselbst
gleich werden, und die verlangte Grélse von 3 und
die Abscisse AS die von x ge}’n’;n, die mit beyden
Eigenschaften der Aufgabe bestehen kann.

139.) 1. Zusaz. Weil ihr so wol aus den Glei-
chungen als guch aus der Construction dieser beyden
seometrischen Lineen sehet, dafs sie gerade Lineen
sind . so ktnnet ihr eine besondere Auflosung dieser
Aufgabe also finden, sezet in der I. Gleichung
& == o0, so ist y == b; und wenn y — o, so ist
4 == b, Wenn ferner in der il, Glcichung =25
so ist y == a, nnd wenn x == 0, s0 ist y auch = o,
Machet derowegen (Fig, 24.) CK mit AB parallel
(5. 85.), und sezet aus G in K die perpendicular-
Linee CD == b, michet DL = AB == a, ziechet.
KD und CL, so durchschneiden sie einander in M,
und es ist IM = y, d. i, der Seite des verlaagten
Quadrats.

140.) 2. Zusaz- Noch kirzer koénnet ihr die-
ses Quadrat also finden: bildet euch ein, dals die
geometrisehe Linee CL mit ihrer ‘Axe CD zuriick
gezogen wiicde, also dafs CL auf CB, CD aber
CA kidme, dann so ist das Drey - Eck selbst eine

aul

von den geometrischen Lineen, die andere KI}

misset ihr auch von ihrer Axe CD auf den Dia-
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meter der vorigen CA riicken, so kommt sie auf
KA: und also habt ihr weiter nichts zu thun, als dals
ihr aus C anf die parallele CK die perpendicular CD
sezet, und AK ziehet, so gibt solche alsobald den
Durchschnitt F auf der Linee CB, wo die Ecke des
Quadrats anstolset, woraus es vollend leichte ganz
zubeschreiben,

141.) 5. Zusaz, Thr konnet auch aus fernever
Betrachtung dieser Auflésung, eine allgemeine Re-
gel finden, dadurch ihr in ein jedes Drey-Ecke
ein rechtwinklichtes Vier-Eck davon die Verhalt-
nifs seiner Seiten gegeben, einschreiben konnet.
Denn sezet es soll sich 'die Seite EF (¥ig. 26,) zu
FH verhalten, wie LM zu NO, so machet ihr nur
PD —= NO und PQ == LM, zichet DQ bis in K
und aus K die Linee KA, so ist in dem Durch-
schnitt F der Punct, wo das Vier -Eck mit seiner
Ecke anstolset,

142.) Anm. Also sehet ihr, dals ihr meine neue
Regel nicht ohne Vortheil in den allersimplesten
Aufgaben angebracht habet, Wie solches die zwey
nachfolgende Exempel noch mehrerers bekiéftigen
werden,

145.) 6. Aufi Ein rechtwinklichtes Drey-
Bck zumachen, davon gegeben die grifste Seite
AC=EF (Fig. 27.), welche die Flypotenuse genenne
wird , und die Summe von AD T BD — GH,

Aufl, Sezet EF = o, GH = b, AD = z und
BD = v, 80 15t

Lyssbez, undz: y==y: &=z (§ 108.)

yy == ax — xx (§. 48.)

ILy = ¥V (ax ~ x7)
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Hieraus sehet ihr, dals die geometrische Linee
der ersten Gleichung eine gerade ist, wie die bey der

abe; die zweyte aber ist die Gleichung

vorigen Auf

eines Circuls; dessen Diameter == a ist. Beschrei-
bet demnach auf AX (Fig

28 = NI e einen

o

halben Circul-Kreis AOGX, welcher die geometri-

sche Linee II. Gleichung seyn wird; machet

— AR — GH = b, und ziehet BR, als

ferner
welehe die Figenschaft der ersten Gleichung an
sich hat, so ist in O ihr Durchschnitt, und ihr
werdet nicht nur AS = z. und 0OS = y, sondern
auch wenn ihr OA und OX ziehet, das verlangte
Drey-Eck AOX haben,

144.) 1. Anm. Dafs die IL Gleichung eines mit a

richenen Circuls seye,fist denen, die sich nur ein

bes

wenig inder hohern Geomeirie umeesehen , hekannt

genung, Wollet ihr aber dennoch diese geometrische
Linee nach §, 125 u.130. beschreiben, so konnet ihr
zwar solches thun ; ihr werdet aber unter wihrenden
Beschreiben sehen, dals eine Circul-Linee heraus
kommt., Wenn ihr aber ferner zu wissen verlanget,

wie diese Gleic
so seze. AX a
die Abscisse

ng aus dem Circul gefunden we
s eine bestdndige Linee = a (§. 125.),
AS = x, ithre Semierdinaten SU =y,
FiE s i

so ist jederz

ax — xz = yy die Gleichung eines Circuis.

145.) 2, Anm. Gleichwie aber yy = ax — xa die
Cleichune eines Circuls, dessen Abscissen von dem
Umkreis ihren Anfa
eine Glelct eines Circuls, dessen Abscissen im
Denn es sey CB (Fig. 1))
= AQC = CDix= Abseissen CF x, ithre Senii-
ordinaten FB. = v, so ist bestindig ¢a = xx T vy

(8

1vhen . also ist 99 =aa — 2T
2y

Mittelpunct anfangen,

}, d, i) @qg = 2 = yy. Und dieses habe ich

13 FREE ) B Rl )
len, damit ihr im {fo

den, wenn eine solche Gleichung

filckame . micht

H
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mit Beschreihung dieser geometrischan Lineen auf-
halten machtet.

146.) 7. Aufg. Aus der gegebenen Hypoienuse
AB (Vig, 29.) cines rechtwinklichten Drey - FEches
ABC, und der Surnune der ibrigen zweyen Seiten
AC 4+ CB = DE, das Drey-Eck selbst zui zeichnen,

Aufl. Es sey AB=a, DE= b6, AC = z und
BGa= . soist

I. y= b —a und ll. yy = aa — xz (§.496.).
Nun sehet ihr, dafs die geometrische Linee der er-

15

sten Gleichung abermals eine gerade, die II. abex

=]

ein Circul, dessen Abscissen aus dem Mittelpunct

ihren Anfang haben (§. 145.). Wenn derowegen in
3 ) o

der I, Gleichung x = e, so ist y = 5. und wenn
y =0, 50 ist-z = b, und also wire die Aufiésung

folgende: Machet AB (Fig. 30.) = AX = DE = b,
und ziehet BX, beschreibet mit AB = @ aus dem
Scheitelpunct der geometrischen Lineen A den Vier-
tels- Circulbogen CONR, so durchschneiden. diese
beyde geometrische Lineen sich zweymal, in O und
N, folglich habt ihr zwey Wehrte von x und y, und
wenn ihr AO und AN ziehet, das verlangte Drey-
Eck AGS und ANR zwevymal.

147.) 1.Anm. Wennsich die geometrische Lineen,
zwey otler auch mehrere mal durchschneiden, wie in
diesem Falle geschehen, so ist dieses ein Anzeigen, dals
die unbekannte Lineen unterschiedliche Wehxt hahen
kinnen, welche jedoch alle recht sind, und der Auf-

2 | 3
gabe auf gewisse Art ein Gniigen thun; wollet ihr
aber diejenige Wehrte der unbekannfen Lineen ha-
ben, aufdie ihr in der Auflosung gesehen habet; so
nehmet ihr diejenige an, welche’ der erste Durch-
schnitt gibet. Indessen konnen doch dieiibrige nicht
als faulsche Wurzeln (wie man sie nennet) angesehen
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werden, denn se kénnen doch jederzeit anf gewisse
Art recht zeyn, wie ich erst gesagt habe,

148.) 2. Anm. Wenu ihr DE (Fig. 29.) kleiner an-
nehmet als AE, so werden sich die geometrische Li-
neen gar nicht durchschneiden, denn es miissen jeder-
zeit in einem geradlinichten Drey-Eck zwey Seiten
zusamimen genommen grofser seyn als die dritte, sonst
konnen sie keine Flache einschlieflsen (3. 63. 70.)

149) 8. Aufg. - Zwisehen zweyen gegebenen
Lineen AB und CD (Fig, 31.) zwey mittlere. geome-
tresche proportional-Lineen zu finden.

Aufl. Bssey AB = a GD = b, die grofsere von
den gesuchten = x, die kleinere = y, so ist

ZRini e e yieby sl

e (§. 48.) (=l

Ty = 2 a II. y = oz
(7;\' e i

add. bxr = yy

I ay T bz t= zx + yy (§. 38)

Nehmet also AX (Fig, z2.) fiir die Axe an, und
beschreibet die geometrische Linee AON der I,
Gleichung nach dem 1. Falle § 128, die Linee
AOM der IL. Gleichung aber nach dem 1, Falle
§. 130; so wird die ans dem Durchschnitt O gezo-
gene Semiordinate SO die kleinere = y, ihre zu-
gehorige Abscisse AS aber die grifsere = x von
den begehrten mittlern proportinal - Lineen geben
(§. 135.)

150.) Zusaz., Wollet ihr an statt einer von den

ersten Gleichungen die IIL. hierzu gebrauchen, so
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ist, wenn ihr sie reduciret (§ 53:). v = %a }
F(bx t faa — xx), und ihr konnet die Semiordi,
naten der geometrischen Linee nach dem 5. Falle
§. 130, gar leicht finden, folglich auch die ganze
Linee (§. 125.) beschreiben, Ich wil aber dieselbe
auf eine andere Art aufzureissen lehren , also:
Verringert in dieser IIl. Gleichung 2 um 15 und
y um la, so findet ihr (§. 54 ), wenn ihr z —
b= v, und y — la = z sezet, zz = Lfaat 1bb
— pv, und wenn ihr » fiir die Abscissen, und z
fiir die Semiordinaten einer geometrischen Linee
annehmet, dafs diese Gleichung die Gleichung ei-
nes mit ¥ (% ae t 1 bb) beschriebenen Circuls seye,
dessen Abscissen o aus dem Mittelpunct anfangen
(§. 144.). Beschreibet derowegen mit Z (}aa
T Lbb) (dessen Grosse ihr mach -dem 2. Falle §.
150. suchet} = HI ( Fig. 33.) den Vierielsho-
gen IK. so ist in demselben eine jede Abscisse
HL = », und eine jede Semiordinate LM = z;

La
2 ’
VX mit HK parallel (§. 83.), so ist bestandig

SM = z + la = y, d. i. der Semiordinate von

)

sezet nun ferner aus H in V und zichet

der verlangten geomeirischen Linee; machet nun
auch AB tn der Weite '15 = HT mit HI paral-
lel, so ist gleichfalls jedesmal TL = AS = » +

ib = x d. i. der Abscisse in der besagten Linee,

Also kénnet ihr nun die 2. mittlere proportional-
Lineen also finden: beschreibet mit einer von de-
nen gegeheuen Linee eine geomeirische Lince
AOM (Fig. 34.), in welcher die Abscisse, die
Semiordinate und die besagte Linee in geomefri-

scher Proportion sind, (weil nemlich in dér IL
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Gleichung x: v = y: b ist (sezet ehen dieser Linee
halben Theil aus A in R, machet RN auf AX per-
peadicular = dem ‘halben Theil der andern gege-
benen Linee, beschreibet alsdenn aus N mit AN
M 7 (Laa +1bb) die Circul-Linee ALO, so durch-
geometrische Linee AOM

in O, und es sind SO und AS die zwey gesuchte

7 ' : 3
sgciineluet sie L|-f,: vor

mittlere proportional-Lineen,

151.) 1, dnm. Die geametrische Linee AOM in
wral =yy, wird e¢ine Parallel

el ganennet, und kann
dieselbe kiirzlich alsa beschriehen werden: machet
B & i = dem vierten Theile derLines b,

(welc neter heifst) und ziehet auf die Axe
SU, SO, ete. perpendicatar, ma-
SB, ete, Durchschnitie anf die
ete. m O, O, ete. und ziehet diese

5 d

so ist AOQ eine Parvallel deven

Denn weil ES = z'4 16, 8=

Fet At ] it L-';-f’:."} — = bx
-— Ty iia

hen Lineen vom
thommen kinnet,

153.) 9. Aufe. I elnen halben Circul! ADGCR
(Fig. 36.), dessen Diameter AB. bekannt, ein
Fier-Fek ABCI), einzuschreiben ., dessen Seiten
AB, BC, CD und DA in einer geometrischen Pro-

poriton sind,

1, Aufl. Es sey AB = a4, BC = y, CD = x,
so ist AD = z2y: 2, DB & l"g(ﬂ — x?y2): a® und

AC = 7 (aa—yy), ferner



die geometr. Aufgaben aufzulécen, 41

a:y = y: x und ¥ (a? — y?) ¥ (a* — 2? y2): a>

1, ax = yy =y ant ar (§s1iue)

Yy Taar o F-(aa =y

V (a* — z27Y)

zxy4 T 2aaxxyy T etz = af =

:
a*yy — aexyayy T xayt
32ATTYY & atza =—lrS Ly Yy
TIVY T aay at —a* x>

11355 st T (s o LG e e

Also kinnet ihr nun aus dem Durchschnitt O
{(Fig. 57.) der geometrische Lince der I Gleichung
AON (die ihr construirt wie §. 150, gesagt wor-
den, es ist nemlich a der Parameter), und der
II. Gleichung BOL, (deren Semiordinaten ihr fin-
det, wenn ihr zu ¥ (a* + 5x2), ¥V (aa — xx)
und a die vierte proportionale suchet (§. 10q,),)

die verlancte

Lineen AS = x, und SO =iy findeny
und wenn ihr sie gebithrend in dem halben Cir-
cul herum traget ( nemlich SO und B in C (Fig.
36.) und AS aus C in D, denn so ist AD die
ibrige Seite ), :das verlangte Vier:Eck beschrie-

ben.

2, Aufl. Eben dieses kinnet ihr noch leichter
Vf‘l‘lif:l.ﬂul, ohne '\‘ni‘]lt':‘ f_;_:‘fltf_:ull'ill! (.;!l‘ifllilfJ.‘lj'E'il
(§. 121,), auf folgende Art: Néhmet AX (Fig. 78 )
fiir die Axe einer geometrischen Linee an, und ses

zet in dem gegebenen halben Circul CGD die angas
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nommenen Abscisse AP aus D in E, suchet zu CD
und DE die dritte (§. 110.), sezet sie aus E in F,
endlich machet FG = der vierten proportionale zu
CD , DE und EF (§. 109, so ist GG die Semiordinate
PO der angenomuienen Abscisse AP; dabey merket
aber, dals, wenn ihr in Herumsezen der dreyen Li-
neen, z. E, der Abscisse AR = DH und denen da-
vaus auf erstbesagte Art gefundeunen FI und IK, un-
ter C, wie hier in K kidmet, ihr die Weite CK als
die Semiordinate von AR aus B zuriick in T tragen
musset, Wenn ihr nun solchergestalt mit mehrern
Ahscissen verfahret, so bekommet ihr eine geome-
trische Linee BOST, welche ithre Axe in S dnrch-
schneidet, und es wird AS die grolste Seite BC
(Fig. 36.) des verlangten Vier-Ecks seyn, woraus die

iibrigen leicht zu finden,

154.) Amm. Aus dieser zweyten Auflosung sehey
ihr nun, wie man aus rechter Betrachtung einer Auf-
gabe die geometrischen Lineen viel leichter und
manchmal mit grélserem Nutzen beschreiben kann:
als wenn man erst ihre Gleichungen finden, und sie
iiberall consiruiren wolte; zumal da es oft schwer
fiele, auf alle Fillle eine Gleichung zufinden, wel-
ches ithr aus folgzenden Aufgaben noch deutlicher ab-
nehmen konnet,

155.) 1o. Aufg.  In einen Circul, dessen hal-
ber Diameter AC = GB (Fig. 39.) gegeben, ein
regulares Sieben-Fck ADEGHIK zubeschreiben,

Aufl. Sezet AG = @, die Seite des Sieben-
Ecks AD = x, AG=y; Ziehet DL mit EN pa-
ra‘."c?;‘ so habt ihr drey dhnliche Drey-Ecke CAD;
ADM und DML- Denn weil der Winkel DGG noch

==

e
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¢o grols ist, als der Winkel DCA, und weil DCG
und DAG auf einem gleichen Bogen stehen, der er-
ste aber in den Mittelpunct C, der andere hingegen
an den Umkreis gezogen ist, so ist DAG halb so grols
als DCG (§. 104.) folglich dem Winkel DCA gleich,
und weil ADC den beyden Drey-Ecken CAD und
ADM gemein ist, auch AMD = DAG die Drey-
Ecke selbst cinander dhnlich (§. 107.), Ferner weil
DL mit EN parallel, so ist der Winkel DLM = ENG
= DMA, und daher LMD = DAM, folglich die ganze
Dxey-Ecke ADM und DML auch dhnlich. Wenn
ihr nun zn AG hinzusezet LM, so wird solche
= g AM id, 1= ZAT) seym, Derowegen kon-
net ihr die Gleichung finden, wenn ihr vorher LM
gefunden habt, welches ihr auf folgende Weise
suchet,

AC: AD = AD: DM

2 B i e IR 4 L X2 1 qa
AC: AD = DM: MIL,
@rux Ehixtiasxliiet

und derowegen habt ihy

3

vk xs e

= 3x

Lige (3 2?2 im =28 )i aa,

Es ist nun ferner GO = 1z, daher A0 =

V(yy — Jas) und CO & Flaa — taz) (§. gb.),
folglich
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T XX T zalae =L Ena)SEiaste—= oy B

II. ¥ = 1"'.‘\_’.01.6{ ‘i‘ 2.V \aa — & L),

Nach der ersien Gleichune beschreibet ithr die

geometrische Linee AONMX (Fig 40.) also: suchet
zu «, * wnd ¥ (3aa — zzx) die vierte proportio-
}

nale, so habt ihr zV (3204 — xx): a, stellet ferner

zu a, (zae — xx) und z V (3aa — zx): o eben-

fals die vierte (§. 109.), so ist solche = y. In der

1 . 1
zweyten aber suchet ihr Zzwischen za und a -
Flaa — L xx die mittlere (§. 113.), so habt ihr y7

und ihr kénnet aus dem Durchscl

itt O, der geome-

trischen Lineen AGNMX und BONMA, den Wehrt

von v =— 80, und von x =— AS finden, auch wenn
ihr eben dieses A8 siehenmal in dem gegebenen Cir-

cul herumtraget, das verlangte Sieben-Hck beschrei-
ben,

156-) 1. .Anm, Ob ihr nun schon auf ersthesagte
Art nach den gefundenen Gleichungen die
sche Lineen beschreiben koni
noch eine andere he en,in welcher ich zeigen wil,
wie dieses ohne Gleichungen. blosausrechter Betrach-
tung der Aul
ist, Denn wenn ithr euere angenominene Abscisseauf
der mit @ beschriehenen h u Circul-Linee
(K 40,) dreymal herumsezet, nemlich aus
au in £ und'aus E in D; so ist-dieSehne AD, wel-
che diesen Bogen bespannet, die gehorige Semiordi-
nate: Und solchergestalt konnet ihr durch mehrere
Ahscissen die {;L‘t)ll‘“"li ische Linee AONMX heschrei-
hen, welche mit der ‘nach der 1. fSEei-'\mn;—i constru-
irten iibereinkommen wird. Machet nun ferner BG
auf AB perpendicular; sezet aus B in G die halbe

Abscisse, und ziehet GH mit AB parallel, so sind

ametri-

C
o

so wil ich doch

be und ihren Umstinden zu verrichten

A in
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AH und BH die Semiordinaten der angenommenen
Abscisse in der 1I geomeirischen Linee BUNMA,
denn 1n diesem Falle kann sie zwey Semicrdinaien
hahen, Also kdénnet ihr die beyden geometrischen
L leict i ]

hter besch
Gie

Sieben-Eck uin so viel desto geschwinde

iben, als cohen aus den

n viel

en angewiesen worden; folglich auch das

finden.

1. Es durchschneiden sich hier

1570 )8 o

seometrische Lineen wiedernm dreyms

l, NE

O, N nud M nichts desto weniger ist allein AS, als
die Abscisse des ersten Durchschnittes O, die ver-

lanzte Seite des Sieben-Eckes (§. 14
AT des xweyten Durchschnittes IN hingegen ist die
Seite des Fiinf- Eckes, so sich in eben diesen Ci
€ chreiben !
des dritt
den Ueberrest des Circuls, darein eine Seite des

I. Diie Abscisse

ingleichem ist die Abscisse

it
schnittes M diejenig

Durc nee, welche

ben-Eckes gesezt worden, in drey gleiche Theile

let, d.i. welche 2 von de
bespannet, Wie solches
gewiesen werden-

2

ehenen Circuls-Umkreise

28

vielleicht deutlicher solle

158.) 5. Anm. Thr konntet zwar fast auf eben die-
ihen, wenn ithr

genscheaften untersuchet.

se Weise die andern Viel-Ecke beschr

eines jeden besondere
Durch die foleende Aufgabe werdet ihr euch dieser
D h die folg le Aufgal erd k h d
Miithe uberhelben kénnen.

A

A In ecinen gegebenen Circul

s Viel-Iick zu beschrecben.

Aufl. Thr sollet z. E. ein Fiunf Eck in den
Circul ABCDE [Fig. 41.] beschreiben, Nehmet
eine’ Axe AX ['Fig

Linee an, sezel die angenominene Abscissen AS

42, | fir eine geometrische

etc. so oft in dem gegehenen Ciocul ABCDEY her-

iten bekommen

um, so viel als das Viel-Eck 8§

1o

sol, als hier fiinfmal bis in F, nehmet die Weite

AF, und sezet sie aus S in O, als die Semiox-
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dinate der angenommenen Abscisse AS; kKommeg
ihr mit der Abscisse wieder bis iiber A, zum Ex-
empel mit AL in K, so miusset ithr AK, aus L in
M zuriick sezen, Wenn ihr nun solchergestalt die
geometrische ILinee AODM beschreibet, so wird
sie ihre Axe in D durchschneiden, und es wird
die Linee AI} von diesem Durchschnitt bis an die
Scheitel A die Seite des verlangten Viel - Eckes;

nemlich in unserm Exempel des Fiunf-Eckes geben.

Bew. Vermoge der Auflosung ist die Semi-
ordinate die Sehne desjenigen Bogens, welchen
die in dem gegehenen Circul fiinfmal herumge-
sezte Abscisse entweder iibrig lisset, oder noch zu
dem ganzen Umkreis mit brauchet; in dem Pnnct
D aber wird dieselbe zu nichts. Derowegen muls
die Abscisse AD sich in dem Cirenl fiinfmal also
herum tragen lassen, dals weder von A gegen I
noch gegen K ein Bogen bleibe, d. i, sie mnls
die Seite eines reguliren Fiinf-Eckes seyn, so sich
in den gegebenen Circul beschreiben lasset,
w., z. h.

160.) 1. Zrsaz. Aus der Beschreibung dieser
geometrischen Linee fliisset nun ferner. wie ein
jeder Bogen in verlangte gleiche Theile sol getheilt:
werden, Thr sollet z. E, den Bogen ADEFE [Fig.
42.] in fiinf Theile theilen; beschreibet derowe
gen die Fiinfecks-Linee AODM , machet AI auf
AX perpendicular, sezet aus A in I die Sehne des
gegebenen Bogens AF, und ziehet 10 mit AX pa-
rallel, bis sie die Fiinfecks-Linee in O durchschnei

det , alsdenn ist 10 == AS die Sehne welche ?




-

die geometr. Aufgaben aufzulosen, 47

von dem gegebenen Bogen bespanuet, folglich kén-
net ithr damit denselhen in fiinf Theile in B, C, D
E. theilen,

161.) 2. Zusaz, Wollet ihr in einen Circul GHI
[Fig. 43.] ein irrrgulires Vier-Eck, z. E, in Drey-
Eck GHI beschreiben, dessen Seite GI zun 1H zu
verhalte wie AB zu CD und IH zu HG wie CD
zu EF; so nehmet eme Axe AX [Fig; 44.] an, und
machet ferner AM = EF, AL — CD und AK =
AB, theilet die Abscisse AS in Q und R nach ehen
der Proportion ein, wie AK in L, und M getheilet
ist [§. 1211], maches in dem gegebenen Circul
[Bigoga] GT == AS, TV == AR, und V¥ = AQ,
so ist GY die Semiordinate SO der Abscisse AS,
Wenn ihr nun solchergestalt die geometrische Linee
AODZ beschreibet, bis sie ihre Axe in D durch-
schneidet, so ist AD die griflste Seite Gl von dem
verlangten Drey-Ecke, woraus nach der gegebenewm
Proportion die ubxige zwey vollends leicht zu fin-
den; denn ihr theilet jene nur iu g und » nach
AR einl [§ 1r1:], 50 st Ari = TH i und Ag =
HG,

162.) Anm. Wenn ich weitliuftig seyn wollte,
so konnte ich noch unterschiedliches von diesen
Viel-Ecken beybringen, %Allein ein dieser Sachen
erfahrner wird von selbst diese Erfindungen' sich
zu Nuze machen konnen, Und daher gehe ich nun
weiter.

165.) 12, Hine gerade. Linee AB [Fig. 45. ]},
die nach Belieben in C getheilt worden, wie-
derum in D also zie theilen., dafs AC3 : CD*

=Ll G Do BB SR




Allgemeine Art
Anflioi B fegi R G — g IRC byl Gk

und DB = =z, so ist

e f”)” : oad

Die geometrische Linee BX [Fig. 46.] der I,
Gleichung ist leichte zu heschreiben, In der IL
aber konnet ihr euch des Vortheils hedienen, des-
sen §. 155 und 150, gedacht worden Wenn also
AX die Axe fiir die erste geometrische Linee BX
so nehmet AB als die Axe von der zweyten an, su-
chet zu a2 und AV — y die dritte proportianale,
welche sey z. E, = m, alsdenn ist g = y2 und
a2m? =iyt dallep w1V a2 m e i Siled Sl 2
v: a, stellet ferner zu @, m und y die vierte == py§
gso 18t x =— FV mn, und endlich suchet zwischen »#
und n die mittlere proportionale, so habt ihr x =
VD, und ihr kénnet die geometrische Linee AOL

isehnitte O

bheschreihen; folglich aus dem IJu
% == AS und y == SO finden, und damit die gege=
bene Linee zmach Verlangen theilen,

164,

1aht, deren geometrische Lineen sich alle
) Lineen heschreibien l ssen,

‘el ge
&

) Anm. Wir haben nun bisher lajiter Gle
} {
1

durch
Nunmehr wird es Zeit séyn; dals ich mich zu h

hern
Gleichunsen wende, und zeige wie solche zu con-
struiren sind, Ich wollte zwar wiinschen,; dals ich
diese Materie so ansfithren kénnte, wie wir sichs ge-
bithrte: allein der Plaz und die Zeit verhieten sals

¢hes, Daher werde ichh nuy das beste und Rirnehyusie
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hier anfiithren, die weitere Auffihrung diirfte viel-
leicht bey anderer Gelegenheit folgen.,

165.) 15, Aufg. FEine cubische und biguadra-
tische Gleichung fz.'ér eine geometrische Linee
auf zwey niedrigere zu reduciren,

Aufl. Es sey z E. eine cubische Gleichung fiie
eine geometrische Linee x3 — 2axy == y3 — ay

50 ist x: y =(y® — a*) : (x? — zax)

sezet X: y = y: »

solst A e a2

ud vy v = {y? — a?) : (x2 — 2a%)

daher XXy — 2axy == vyy — aav = vvX — aav
und Il y = (vox — aav) : (xx — 2ax)

Es sey ferner eine biguadratische Gleichung x#
i Qax’y = y*, soist

] C

A B PSR T

3 IR T TR Y
Sezet X2yt @

so ist L. axx = »yy
s und v oa==y?ix? — aay

II. 2ax — zavy = ayy

166.) Anm. Wenn ihr diese Aufgahe zu den fol-
genden gehranchen wollet, so ist nicht nothig, dals 2
und z in ihren Dignititen kleiner werden, sondern
nur y, denn dieses allein muls hey Beschreibung der

1
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cubilchen und biquadratischen Lineen auf eine Seite
gebracht werden, jene aber nicht,

167,) 14. Aupg. Eine Linee zu etner verlangtern
Dignirat zu erheben.

Aufl. Thr sollet z, E. AB [Fig. 47.] zur dritten
Dignitit erheben, Nehmet derowegen eine belie-
bige Linee AD fiir Eins an, suchet zu solcher AD
und AB die dritte proportionale AF, [o ist solche die
zweyte Dignitit von AB. stellet ferner zu CD, AB
und AF die vierte AG, welche die verlangte dritte
Dignitidt von AB seyn wird,

Bew, Es sey AB = a und CD = 1. so ist

AD: AB — AB: AF |
1 (Y a: a*
ferner AD: AF =— AB: AG

Il

| PR 0T s el R e G

168.) 15. Aufg. Aus einer gegebenen Linee eine

werlangte Wurzel auszuziehen.

Aufl, Suchet zwischen der Einheit und der
gegebene Linee sc viel mittlere proportionale, als
der um eins verringerte Exponente- Einheiten hat,
so ilt die miichste nach der Einheit die verlangte
Wurzel.

169.) Anm. Der Beweis dieser Aufgabe griindes
sich auf den vorhergehenden.

170.) 15. Aufg. Eine gerade Linie AB (Fig,
48.), die nach Belieben in C getheilt worden,




e e

die geometr. Aufgaben aufzulosen. 5t

wiederum in D also zu theilen, dafs AC#;
GH+' — Ch® ; DB,

Autl., Essey AC = a, BC =215, CD = z und
BD =y, so ist

Die erste geometrische Linee BOX (Fig. 49.}
%ann leichte heschrieben werden, In der zweyten
abher AQL findet ihr die Semiordinaten, wenn ihr
@ — 1 sezet, und alsdenn nach solchem die Ab-
¢risse zu der siebenden Dignitit erhebet (§. 166.)
endlich aus solcher die cubische Wurzel ziehet, wo-
zu ihr denn die zweyte Auflosung der 8. Aufgabe
(§. 150.) bequem gebrauchen konnet, Wenn sol-
ches geschehen, so giebt der Durchschnitt O die

verlangte Lineen, nemlich SO =y, und AS = 2.

171,) Anm. Aus dieser Lineen - Theilung kénneg
ihr euch zur Uebung viele andere Aufgaben finden,
wenn ihr sezet

AC#4 : CD% = CDS5 : DB®
ferner AC5 : CD5 == CD¢ : DBf u. s w.
172.) 16. Aufg. Ein rechtwinklichtes Drey-

Eck AB (Fig. 50.) zu machen, daoran bekannt
dic perpendicular-Lince CD, samt euer anderr
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Linee EF, also dafs BC3 — AC® = EF.BGC2
-— CD , AG2,

Aufl. Es sey EF = a2, CD = b, CB — z und
AC=y,s0ist AD =V (32 — h2)u. BD = ¥ (ax
— bb) daher 1, V' (22— Db%): b == b : V (y* —b?)

und 11 23 — y3 — ax? — ay?

Die geometrische Linee der I. Gleichung BOC
(Fig. 51.) ist nach der gemeinen Art etwas schwer
zu beschreiben, daher will ich eine leichtere hep-
sezen,  Machet nemlich CD (¥ig. 52.) = b, auf
AB perpendicular, sezet aus C mit einem Durch-
schnitte in A die Abscisse — r, richtet anf AC
die perpendicular CB auf, bis sie die Linee AB
in B durchschneidet, so wird solche CB= vy, d. 1.
der Semiordinate von der angenommenen Abscisse
seyn, Wollet 1thr nun auch die Bt;—um*:n‘isuhe Linee
der II. Gleichung heschreiben, so miisset ihr sie
vorher in zwey niedrige zerfallen (§. 164.), sezet
memlich

~ L e e )
go ist 1.) vz — yy
und weil ' x2 : y2 = Gri_b) ; (2 a)

5

80 it x? i wr = (y—b) : [z —a)

2)y=(zx—azx) : v T b

Also kénnet ihr nun durch diese beyde Nehere
g]eirlmnpen die Semiordinaten der g trischen
Linee ROUM von dex Il Hanpt

gleichung . auf B

e ==y
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gende Art finden, Nehmet eine neue Axe DM
(Fig. 55.) an, sezet darauf die Abscissen DV = v,
bezchreibet auf derselben mit der angenommenen
Abscisse == x aus der geometrischen Linee die ihe
construiren wollet, eine Parabel DNP (4, 151.),
als die Linee der 1. Nebengleichung; gleicherge-
stalt beschreibet die geometrische Linee SNT der
2. Nehengleichung, indeme ihr zu v, z und x — a
die vierte proportionale suchet, und hernach mit
b vermehret, denn also habt ihr die Semiordinate
y der Abscisse .  Wo nun diese beyde geometri-
sche Lineen einander durchschneiden, als in N,
daselbst ziehet die Semiordinate VN, und also habt
ihr eine Semiordinaie der geometrischen Linee von
der II. Hauptgleichung gefunden, Verfahret nun
auch also mit allen andern Ahscissen auf der Axe
AX (Fig. 51.), so werdet ihr endlich die verlangte
geometrische Linee ROM beschreiben, und aus
dem Durchschnitt mit der ersten O die Grilse von
y — SO = AC (Fig, 50.) nnd von z==AS —= BG
finden, auch das ganze Drey-Eck ABC aufieilsen
kdnnen,

173.) 1, Anm. Thr kénnet die

)
der II, Gleichung noch a
hen, wenn thr nemli

geometrische Linee
if eine andere Art heschrei-

aus der erst besagten Glei-

chung das zweyte Glied wegnehmet (§. 55.), und sie
hernach mit denen Regeln der unreinen cubischen
Gleichungen (§. 56.) vergleichei, darauf ihr sie denn
nach Anweisung

11 : eine vermittelst
des Circuls und der Parabel consiruiren mnet, wie
davon schon eine ungefehr auf die Art in der vorher-
gehenden Aufgabe vorkommen (§. 169.). lhr werdet
aber finden, dals eine schwere Arbeit, und die in
der Auflosung disser Aufgabe gesezte derselbigen weit

elbigen als eine
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yorzuziehen seye. Derhalben ich euch solche auch.
desto eher anrathe; zumal da sich diese nicht allein
auf die cubische und bigquadratische , sondern anch
auf alle unendliche Gleichungen erstrecket, ob es
schon dabey, absonderlich in den hohen bisweilen
elwas schwer hergehet,

174.) 2. Anm. Wenn ihr die beyde Gleichungen
he auf eine bringet, so wer=-

der gegenwirtigea Aufy
det ihr sehen, dafs es nicht allein grofse Miihe brau-
chet, und dabey leicht ein Fehler vorgehen kann,
sondern auch die Gleichung selhst bis anl den zwalf-
ton Grad kommet: Aus welchem thr denn die Voll~
kommenheit dieser meiner neuen Iiegel ei

iger Mas-
sen ersehien konnet.

175.) 5. Anm. Zum Beschlus dieses Werkleins
habe ich euch noch etliche Aufgaben ohne Auflgsun-
gen hersezen wollen, damit ihr euch nach Gefallen
in dieser Regel iiben konnet.

176) 17. Zwischen zweyen gegebenen Lineen
drey, vier, finf, sechs, eic. mittlere proportio-
nale zu finden,

177.) Anm. Diese Aufzabe kénnetihr gebrauchen,
ometrische Linee nach einer reinen

wenn ihr eine ge
Gleichung, sie seye gleich so hoch als sie wolle, be-
achreiben wollet, da euch dena dienen kann, was

L,

oben |S lz'lf‘,} gesagl worden,

178.) 18. Auf,fg. In einen halben Circul eire
Fiz'nf-é‘ech.c—S.:'ebm;-Eck, etc. einzuschreiben,\ des-
gen Seiten, wowon der Diameter die grifste, i
arithmerischer oder auch geometrischer Propor-
fion seyen.

170.) 19. Ein rechtwinklichtes Drey-FEck zus
nachen, dessen Inhalt bekannt ist, also das seine
Seiten in arithmetischer, geometrischer, etc, Pro-

portion seyen.
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180.) nm, Den Inhalt giehit man durch eine
gerade Linee, deren Quadrat demselben gleich ist,

181.) 20, Adufg. dn einem Drey-Ecke ist be-
kannt die perpendicular-Linee so auf die grifste
Seite aus dem gegeniiberstehenden IWinkel gefal-
let werden, tngleichem der Unterschied zwischen
denen Stiucken dieser Seite, welche das Perpens
dicul abschneidet, und der Unterschied zwischen

denen iibrigen heyden kleinern Seiten, daraus sol-
let thr das Drey-Eck selbst formiren.

182.) 21. Aufz. Ein recht winktlichtes Drey-
Eck zu beschreiben , daran bekannt die grifste
Seite , und} die mittlere proporiionale zwischen
den beyden iibrigen Seiten.

183.) 22, Aufg. Bin rechtwinktlichtes Drey-Eck
zu machen, davon gegeben die kleineste Seite,
samt der kleinern wvon den zweyen mittlern pro-
portionalen zwvischen den beyden andern Seiten,

184.) 25. Aufg. Es sind gegeben drey Seiten
eines Vier-Eckes, welches in den Circul solle ein-
geschrieben werden , ihr sollet die vierte finden,
weliche zugleich der Diameter solches Circuls
seye,

185.) 24. In einen Circul ein Sicben-Eck ein-~
zuschretben , dessen Seiten sich gegeneinander
verhalten , wie die Zahlen 2500

1000, 666, 1260,

1660, 1290,
13355.

186.) 25. Aufg. In eine Parabel, deren grifste
Semiordinate dem Parameter gleich ist, ein Drey,
Vier, Finf-Eck u. s. w. einzuschreiben, dessen

dciten ( daveonidie besagte Semi¢rdinate doppeli,
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das ist, thre Ordinate, die grifste seyn solle)
in einer arithmetischen oder auch geometrischen
Proportion seyen,

#87.) #nm, Thy kinnet auch in eine andere Para-
bel, wie nicht weniger in eine jede krumme Linee,
davon eine Semiordinate als bestindig gegeben wird,
die Viel-Licke unter allerley moglichen Bedingungen
einschreiben,

188.) 26. Aufg. | FHin Sieben-Eck zu befestigen,
dessen Bolwerke also angeleget seyen, dafs die
Capital- Linee so grofs als die Kehl- Linee und
Flanke (welche auf die Cortine perpendicular
kommet) zusammen , ferner dafs die Summe der
Quadrate von denen beyden erstbesagten Lineen
so grofs als das Quadrat von L des halben gros-
sen Diameters, und endlich dafs das. Product
eus dem Quadrate der Flanke in die Kehl-Linee
der dritten Dignitdt von L des kleinen Diame-
ters gleich seye.

Ende,

Disseldorf
gedruckt bey Hofkammerrath:Stahl. 1812,
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