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Planimetrische Aufgaben in systematisecher Anordnung

(mit beigefiigten Musterbeispielen),

Wenn im folgenden der Versuch gemacht wird, der grossen Anzahl zum Teil vortrefflicher und
von planimetrischen Aufzaben eine nene hinzuzufiigen, =so geschieht es
neues zu liefern; die Sammlinng soll vielmehr Bpe;

umfangrei Sammit
nicht, 1

unseroer

ell nur den Zwecken
eine hinreichend grosse Anzahl von Aufgaben darbieten aus den

ir nach den einzelnen

verschil animetrischen Unterrichts, doch sollen dieselben weni

nen Kapiteln des

Kapiteln als nach der geringeren oder gr ren Schwierigheit der Losung gruppiert sein. Ersteres ist
fiir 1m S0 weniger né s wir die ausfithrliche Behandlung planimefrischer Aufgaben erst dann

Teil des mathema

beginnen, wenn diaser :n Unterrichts abgeschlossen ist, also in Untersekunda, Nach
r hiluslicher mathematischer Arvbeiten in Sekunda begonnen: i
sammenhang damit schreiten wir erst in zien Semester der Obertertia zur ausfithrlichen und sorgfalti

ischen Aufgaben, prigen den Schiilern die einzelnen Teile, in welche die Liisung i
ind gawdhnen sie durch oft wiederholte mindliche und schriftliche
:herAufgaben an die den einzelnen Abschnitten adaquate Form desAusdrucks,
risch und fehlerhaft halten, erst am Schiusse dritten
rten Jah in welchem der Schiiler mathematischen Unterricht erhilt, die
her Aufgaben zu beginnen, da er schon in jingerem Alter fihig sei, planimetrischa
1i Dies ist meines Dafiirha wenn man es mit besonders guten
: und wenn es dem Lehrer nur darauf ankommt, dass die he
Aufgabe geldst, d. h. dass die Konstruktion derselben gegeben wird. Im allgemeinen aber werden die
Verstandeskriifte eines Tertianers noch nicht so weit entwickelt sein. dass er streng zwischen Analysis
und Kenstruktion, was die Bedentung dieser Teile und ihre Darstellung anlangt, zu unterscheiden ver-
er die wesentlichen Punkte, auf die es beim Bewsise ankommt, herausfindet. Will man dem
Arbeiten zumnuten und die im Unterrichte erledigten Killli_[r:] der Planimetrie repetioren
it sich die Durchnahme und nachtriigliche Ausarbeitung von Ubungssitzen. wie

unserm Lehrplan wird mit der Anfertie

lanimet
Aufgahe notwendig s

Behia

dlung der

1
i

sht fiir unpidag

Lisung planimet:

Konstruktions:

ens rich

ez thun h traffenda

slit

und einprigen, so emp
sig sich z. B. in der Sammlung von Gandtner & Junghaus in vorziiglicher Auswahl finden, Die An-
fertigung sorgfiltiger Figuren ma den meisten Schilern auf diesem Standpunkt Vergniigen: es iber-
rascht die Schiiler und sefzt sie in Erstaunen, dass es neben den Lehrsiitzen ihres Lehrbuches noch eine
Menge anderer wichtiger Silze giebt; die logische Strenge der Beweise bringt ihnen immer wisder zum
Bewussisein, dass in der Mathematik immer eines logisch aus dem andern folgen muss. Uberhaupt

i ch den bildenden Wert der Ubungssitze zu unterschiitzen und alles Heil
von den planimetrischen Aufgaben zu erwarten. Daher kommt es dann, dass so mancher Schiiler der
oberen Klassen eine Konstruktionsaufgabe verhiltnissmissig leicht lost, dage
weit einfacheren Ubungssatzes wie vor stwas panz absonderlichem scheu zurfickbebt.

Die Be g von mehreren Musterbeispielen bei einzelnen Eapiteln goschah im Interesse unserer
Schitler. Wir sind an unserer Schule Obereingekommen, von den Schillern eine ganz bestimmte uns

sche man heutzutage v

n vor dem Beweise eines
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Bezeichnungen.

1ischenkligen gind die

| Dreieck (ARC) — dhnlich im recht
W :1 mit e (links) (rechts), i
Hihen mit hq, fis; he; die von
inien mit

(ohen) zu bézeichnen: die
bildeten Abschnitte «

Winkelhalbi

mit a,b,c; dis zugehi
Grandlinie mi |

i und Gy D

10, 3 die dure

g an o; die Mitt .
der Radius

gtehenden Abschnitte der
gehriebenen Kreises mit r,

ph 4 Po; dor von hg und fa

2. Die W

: Kreise rechts herum «,f,+v,5; die Seiten a,b,6,d, 80
dass an o die Winkel = und g lieg

onalen ¢ und £, 8o dass a,b,¢ und ¢, a, f Dreiecke

3. Die Summe oder Differ
von Winkeln mit = und & be:

Stiicke wird mit s und €, die Summe und Differenz

I. Dreiecks- und Vieracksaufgaben, welche direkt auf die vier Fundamental-
aufgaben zuriick fihren.

der von ihr und der

Beispiel. Aufgabe: Ein Dreieck zu konstruiere

irundlinie eingeschlossene Winkel und die Mittellinie zur Grundlinie gegeben ist.
G il g | Winkel 1 die Mittelli ( I regeben |

=

Exposition: Es sind 2 Strecken & und f; und sin Winkel § gegol
struiert werden, in welchem die Mittellinie zur Grundlinie gleich ¢, eine
und der Grund

en; o8 soll ein Dreieck kon-
te gleich o« und der von ibr

nie eingeschlossene Winkel gleich B isk.
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Analysis: - 1Y) Dreieck ABC sei das verlangte, und zwar
i ite B! gleich @, der Winkel ABC gleich § und die Mittel-
linie D th e . Im Dreieck BCD ist BC gleich @, O gleich t; und
<r B0 gleich B, :h ist es bestimmt. Der Punkt 4 liegh auf der
Verlingerung von BD und hat von I den Abstand 4D = B,

Konstruktion: Man schneidet auf einer Geraden eine Sirecke

soi die Sei

Fu

AB gleich a ab, t A an sie eine zweite Gerade unter
dem Winkel B an, spibt wm B oeinen Kreishogen mit £ als
y in (F schneidet. Verlingert man hieranf 40 um sich

varbindet man 5 mit D, =0 ist 48D das ver-

Rading, de

selhsl
langte
zight BC. HEs isi

B'= a nach K.

N =HRAD = I

3} BC = (. n. K. und Mittellinie, weil 4AC = CD ist.

711 konstruieren a

| [ S, i L IR B ) i 21,
e S 15. @, he, 1y 28
T, R | R 16, Jhe, Wy, ¥ 20,
£ i 17 sl g 30.
5 TR o 18. i B 31.
L R - S ¢ 19, o s [ a2,
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8. I P, 21 Ray oty 34.
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T = t 24, ka R 37. o Wy %
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4. @, P, 485 he. By oai=tg
41, ‘¢, e, 46 T &, =}
AR s S & i B 6
d - B e="8ha 48. a, he,
Au n entsprechenden fir das rechtwinklige

k zu konstruieren aus:
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] € Jfl ] ‘-l+:|
= y € 1 L

) Dig in Klammern beigefiigten Buchstaben gelten fiir die Konstruktion.

) & 15t der von den Diagonalen gebildete Winkel.




Durch Auslassung eines gegebenen Stickes ergeben sich Aufgaben fiir das Trapez, durch das

Auslassen zweier so

he fir Parallelogramm.

1

r beiden Seiten,
die Hiha

zwei dieser Griissen gegeben sind.

FAUTrcn

nsegmente odar

ehenden Grundlinie

& = a + .lJ__ =i e ARy -
Beispiel. Aufgabe: Ein D konstruieren, vo
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Analysis: (Figur II).

za gleich i ist.
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AC + BC glei ACB g
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i n R
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rende Winkel
sser Heke, und dass der dem Uberschuss

ruierten Umfange gegeniiber]

eleich st

snde: Winkel eleich d Hiil Winkels an dieser ist,
Aufgaben, KEin
1 i £ 1 b D %y r_‘ b, rl = b ' i:J T
LA R PR Bt e B
i s B Ten e dlaye B

4. Y L .’" 5' ':"l! ? 'II'." ) -i'
[TI. Dreiecksaunfgaben, in denen der geomeatrische Ort fir den Scheitel sinasz

Winkels von gogeboner Grisse, dessen Bechenkel dureh 2 feste Punk te gehen,

Zur ndung kommt.

von dem der
ler Spitze und die Spitze ausgehende M
2 Strecken ¥ und fe und ein W

des umgeschriebenen Kreises gleich
inie gleich ¢ ist.

ABC sei das verlangte:; es

in Dreieck konstriiere: Radius

Beispiel.
Ereises, der W

Exposition:

nmhbeschriehenen

YOI do

zeichnet w

gleich ¢ und d

Analysis: (Fig :
gleich fe und der Radius des m
mit dem Centrum @ gleich +. Verbindet man O mit
B0 Winkel A0RB gle

< ACE gleich 1, die
schriebenen Ki
A und B, so sind A0 und

Drei

stand {; und legt

1 21, also
D den Ab
den Winkel

'k AQB |

v fasst
h 2+, schneidet
ab und verbindet
Ereissegment, welches

D mit f= als Radi
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Konstruktion:

auf seinen Schenkeln
A mit B, 1

den Winkel 7 fasst, halbiert BC in

auf sehreibt

einen Kroist n, der den Bogen des Segmentes zweoimal

schnittspunkt () mit & und ¢ und erhilt so als
BOE.

man um A4 mit r als R

¢ auch durch ¥ gehen, waeil

hindet den einen Durcl

verlangtes das Droj

Beweis, Boschr
muss. dieser
glaich 7 1

Aunfgaben. Ein Dreiech

it dius einen Kreis, 80

1 < BEV
sserdem ist nach Konstr. DF Mittellinie und gleich £z .
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ausser dure

<] BAC gl

e [ - ]
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» y " F; . - - g 3
= . 4, { fa G, =L cfe 3 I 12, 0, G, @
Bl e 8 el <Tialgy, A 18, ¢, m, @
4, he, %, 7 9. ¢, < ale, =< bk 14, s, =a + b + ¢, he, 7

B S Ol 100 equ Kes X 15 8, hey s ="u-t B

16. d; =+ b — ¢, ha, &
IV. Vierscksaufgaben, die sich durch das Ziehen
aufgaben aus IT und IIT zurdckfihren lassen.
Aufgaben. Ein Viereck zu konstruieren aus:
| (e o et e R — 11, a + b, e

%]
o

I B PR S R T a=b =" RS SR S s £

e e e RS e Bt & boles i ey R 13. a £ b, <1 be
ST A BT o T R S Al i (S s S S 14, a £ b, g, 8
BN Sl Dy B = VR e e 105 e Bliei Pl T B 16. ¢ + & g, 8

Aufgaben iiber das Trapez und Parallelogramm lassen sich den vorstehenden entsprechend leicht bilden,

") Man kiénnte ¢ auch durch DC = {; und 0C gleich » bestimmen,




ben, bei denen eine oder zwel N
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VI. Dreiecksaufgaben, bei denen die Summe oder Differenz zweier Hohen zu

den gegebonen Stiucken gehiart,

t-+b=25, ha + ht =23, 1nd 7, ehel

Eg ist zu beachten, «

g =—=thh=d. i — fiqg= l’"._ und

ko oines rechiwinklig: Dreiecks gind, so dass immer durch je zwal dersslboen das

stimmt isk.

Aufgaben. Ein Ang:
l ."-- s
(3] . T

3 e | o T [

a. 4 Bst Dot =05 4] fi
L. e i I oy
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Dar
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| : # ] r . 1, i i , I c
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| r I =0, T it i 8. ] ;s U e
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i | | Fard ARl
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Der Kreiz O mit dem Rad se berihre
von 4 und CF, letatere in F: der
B glaich

Analysis: (Figur V.) Dreieck ABC sei das verlangte
AB und die Verl

Winkel ABC sei

1d seine Halbierungsl

Verbindet 1] mit B und E, st das  entstandena
Dreieck OBFE bestimmt durch OF = g, OF It und OBF =
1 B BA st " o des Kreises 0. abt mit BA
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bes hiws . A und € sind L
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Beweis.
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