iy den zweiten hat man

3 2= l
g% R e
7 j2 —3
|.| ._J:'
11 6% —5
Il a e 1] 24a |
238 |

1 2 (a ]3¢ a?
In Fie, 7 ist die

Masche eines Gitters

mit dem Inhalt n ¥ cezeichnet. Die ndm-

liche Fienr soll zeiren, dass n anch ein Bruch
sein kann (m . ). Denn im folgenden Abschnitt
wird bewlasen werden, dass eine Masche von i,
der Grisse n in n* kleine Maschen zerlegt wird,

wenn man durch die innerhalb und auf dem Umfang gelegenen Gitterpunkte Parallelen
I I

mit den Seiten zieht; jedes der so entstehenden kleinen Parallelosramme ist also — —
1l 1]

II. Graphische Losung der diophantischen
Gleichungen 1. Grades.”

Voriibung, b

|

Fine Gerade, deren ik
(xlelchung [ “\\\

mx ny=ce s L
ist in ein rechtwinklices ‘ i Rl
v 2 z a ) \
Koordinatensystem auf qua- S b
driertem  Papier (in  ein ' % 0\\'
quadratisches Gitter) einzo- | ] bl e

: : . : ~

zetehnen, wobel zunerst die l ‘~.,\' -
Achsenabschnitte berechnet i P T 5 T
werden. Sind m. n und ¢ s

ganze Zahlen, so zeiet sich, | " ;
wenn m und o relativ prim | ] tas : x=

5. 121, dass die Gerade — = Ll Ei il Sl L

Gitterpunkie enthilt, deren

Koordmaten die bei Aunf- Fi
rgang NXIIL (1892) der Zeitsehrift fir math, und nat. Untervieht habe ich unter
rscheint, Mein
i Nachschrift versehen worden, Nacl

disser Uberschrifr e

y Studie verdffentlicht, die hier in nea

el nnd verbes - Worm

Aufsatz ist von der Redaktion (5. Gimter) mit ciner umtangreiche
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lisune der diophantisehen Gleichune gesuchten Wertpaare darstellen
. Beispiel (5. Fig. 8):
2% -+ 3) 25 (Heis, No. 3)

Die Achsenabschnitte sind

Auflosung

¥ 7|58 1
Wird irgend einer der gefundenen Punkte zwm Anfangspunkt des Koordinaten

g (zerade die Gleichung

systems cemacht, so hat
20 GRS s 0]

Die Gerade 2 x By 0 enthi#lt also Gitterpunkte in denselben Abstindeén wie die

(rerade 2 X 3y 95 nnd man hat alleemein:

wle m x Iy 0 enthiilt Gitterpunkte
00 im0 E; ]

in den ndmlichen Abstinden wie mx -+ ny ¢. Durch eine Versclhiebung gleich

und parallel dem Abstand zweier dieser Ponkte kommt die Puonktreihe mif sich selbst
ziir Deckane. Dieser Abstand (¥ 'm n?) heisst Vektor oder Parameter der Reile

kleiner er ist. desto dichter ist die Gerade mit Pnnkten besetzt.

arans er

[. Satz: Die Diehtigkeit der Punktreihe m x my ¢ st umgekelrt pro-
portional ithrem Vektor (V'm n*).

Zusatz. Die Gleichung m=x -} ny ¢ liefert ganzzahlige Werte fiir x und y
nur dann, wenn m und n teilerfremd sind

Beweis. Die Gleichung ist stets so zun redoziersn, m, n und ¢ kemnen

when, Sei nun a ein eemeinschaftlicher Divisor von m

cemeinsehaftlichen Faktm

und n, so dividiert man die Gleichune mit a ond erhilt
5
n;, X I 3§ -
Wi keine oanze Zahl sein kann: es ist also keine Aunflisune in ranzen Zahlen mighch.
[T. Satz: Ein Punkt der Reihe
m X ny -'
hat 2 eleiche Koordinaten, wenn ¢ ein Vielfaches von (m n) ist.

1o beriihren sollten, bleibe dch bei meiner De

ifune der Arbeiton, die sich mit der

iptung, dass meine Arbeit panz allein aof der von Bravais fusst. [ie Gimterschen Bemerkungen

kipmen sich pur auf den sehr nahe liege lags die ganzz

18 Koordinater

ntizchien (leichung

gostellten Geraden

kinnen, die anf der

cleen alz . Gitterpn

Aber « Tahir 184 die hie

in deutscher Ubersetzung erzchicnencn Werl wisse sucht. . (Di

TEINem Dl Len
. s 11 1 5 1 ilr '
AVEDEINS VOl repelmissic auf einer Ebhene oder 1im Hanm VErenoen HIasslKe]

(G, und E, Blasins.)




Beweis. Ist
so ist die Gleichune befriedict dureh

X p ound y poiimn Fig: 1. [5 .5
Zusatz, Ist ¢ 11

n, 50 gind die Koordinaten des Punktes x I
Kine diophantische

1 1. l\
Gleichung ist somit nur dann durch znsammenceliirice [rositive

Werte befriediet, wenn ¢ 1 1.

2,

|:|'].,\i|i|.-1.
liefert die Werte [1 .1

In nebenstehender Fienr

sind dargestellt die Ponkt-

rethen

i
| "
k
e o (! 1 o
J .l.
Y
der Ranm zwischen
X I:." [
i Oy L 2y 5

wird duoreh die  iibrieen

Reihen des Systems (2 .3)
in & gleichbreite Streifen
eineateilt,

[II, Satz: Der Punkt-

reilie

I X IL ¥ 4]

sind benachb:

!|i‘.' |:i'i:i||'!|. Fig, 4,
m X ¥ %3

Beweis. Da m und n relativ prim, so ist es immer moglich, sanzzahlice Werte
zu finden, welche die Gleichung

m X Iy 1
befriedicen. Dies tolet

Y1 9
und : zwel auf-

18t jedesmal

aus dem bekannten Lehrsatz: Sind

einanderfoleende Niaherungswerte eines Kettenbruchs. so

P Qudi Put1 Uu = 1.

Zwischen m x Ly O mnd mx +ny | kbnnen aber keine System-

punkte liegen, da ja x n. v eanzzahlice Werte sein miissen. (Der Abstand der Reil
mx 1% I vom Anfangspunkt [0, 0] ist - ). Es foleen in den nim

1 1 A [ .
lehen Abstinden die Reihen

Bravais: Bur les systémes des points

Probléme VI, nar, 11

tudes cristallographinues




mx -+ ny I
Il n— |1
m -} 1
darans folgt der
[V. Satz: Der Ranm zwischen
X ny Dund my +ny = m n

wird dnrch die iibricen Punktreihen des Systems (m.n) in m - n gleich breite
Streifen eingeteilt.

\us der bisherigen Betrachiong folet eine

Neue Losung der diophantischen Gleichung

mx 4 0y c.
Man sieht nach, wie oft m 4 n in e enthalten ist, z. B. pmal; der Rest seia
Die Gerade mx Iy v hat in Bezur anf den Punkt [o. o] die nidmliche Lage,
wie mxX |- ny ¢ in Bezug anf [p.p]. Darnach lisst sich die Gerade m x Yy ¢

leicht konstruieren.
3. Beispiel

hx 4+ 8y 29 (Heis No. 10,

Aunflisnne. 2913 9. Rest 3.

5x -|- 8y =3 ligfert den Punkt [1.1],

bx -8y o die Deckschiebung
Vo T ,-I \||||.'|' o el

03] 3]

2.2] 4 |1.1] 58
| . 3] ist ein Punkt der gegebenen
Reihe bx -- 8Bx = 29.

Weitere Punkte findet man
durch Addition und Subtraktion de
Deckselhiebung

B 8.5 (9.2

1.3] = [8. 5] T.9ln.8.1

; [is gibt also nur einen ein-

Fir. | zigen zur Reihe bx 5y 29

oelhiivizen Gitterpunkt im  ersten

(uadranten und damit nor eine Losung der gegebenen diophantischen Gleichune.

Die Aunfertigung einer Figur ist unnitiz, bel erisseren Zahlen in der ge-
sebenen (rleichung anch untonlich, wie das folgende Beispiel zeigt,

4, Beispiel. 13 x 24 y 2378 (Heis No. 7).
A uflisung 2373 87 G4, Rest 5

13x + 24y = b liefert das Wertpaar [7.4].




Beim Suchen nach Werten, welehe die Gleichune befriedieen , stellt man die
Vielfachen der einen Zahl neben die der andern und sieht nach, wo die Differenz
gleich dem Absolutelied wird. So ist Lier

3 24.4 91 <4 96 5.
Einer der sesnchten Punkte ist

7T.4] + [64.64] = 57.68]

und durch wiederholte Addition und Subtraktion der Deckschiebune (24. 15] erhilt
man die ibricen:

81 . 55], [105.. 42], [129.29]. [153 . 16, [T 8] 2005510

(33, 811, [9.94], [15 . LO7

V. Satz. Die Anzahl von Lisuneon der diophantischen Gleichume mx | n 5 v

: - i i ' - . 2
15t gleich den in enthaltenen Einheiten oder nm 1 erviisser.
m n

sewels: Der Abschnitt der Geraden mx L n ¥ ¢ Zwischen der x- und de
y-Achse betrio
£l ik e
, Sl : Vm® L n*
m = 1l m 1 .
- = s i el L .
Deér Abstand zweier benaclibarter Gitterpunkte V' m®* - n? jst : mal in dem
n 1

geniannten Absclmitt enthalten; dies ist auch die Anzahl der Liisungen in Beispiel 1,
in den andern Beispielen ist sie um 1 grosser; der Grund ist an der Hand der hei-
gogebenen Figuren leicht aufzufinden.

Eigenschaften der Netzebene.

Verbindet man in Figur 9 irgend einen Gitterpunkt [a.b] der Geraden

mx -+ ny L mit dem Anfanespunkt, so lieren in der Verlingernng dieser Ver-
bindongslinie die Punkte [2a.2bl, [8a.38b] w5 f auf den Parallelen m x ny 2
1 X 1y 3 n. s f. Diese Pankte relancen mit benachbarten zur Deckung durch

eing Verschiebung gleich und parallel dem Vektor des systems (m.n). Daraus folet,
dass die Quadratecken anf unendlich viele verschiedene Arten durch 2 Ziige von
Parallelen erzengt werdes

kimnen. Diese bilden Netze mit parallelogrammatischen
Mazchen, deren Inhalt stets oleich dem Inhalt des (nadrates, der Masche des zn
Grand gelegten quadratischen Netzes ist.

Zum Beweis suchen wir den Inhalt der durch die 3 Eckpunkte [o. o], [n.m],
[a.b] bestimmten Masche, wo [a.b] auf der Parallele m x ny I legt, und setzen

. : } | :
als bekannt voraus, dass der Abstand dieser Parallelen vom Nullpunkt e ; dies

“m* —+ n*
ist aber die Hihe des in Rede stelienden [’;et'.‘l|]|']r1'_!'l'nt|Jr||H, die man nur mit seiner

Grundlinie V'm? - n? zy multiplizieren brancht, um den Inhalt | zu bekommen




Fin zweiter Beweis folet ans der Betrachtung des Parallelogramms, das dmrch

die 3 Punkte [o. o], [n.m] und [1.1] bestimmt ist. Sein Inhalt ist

111 1

Nach Satz IV wird es aber durch die Parallelen des Systems (m.nj) in

11 ]
Lireite Streifen eingeteilf.
Aus dieser Betrachiung folet, dass man Maschen von jeder beliebizen Grisse

anf unendlich wviele Arten herstellen kann; unter diesen el

n (n eine ganze Zi

gs eipe solehe (Grundmasche) mit kiirzesten Vektorer als Seiten. Durch Probieren

erhiilt man fiir ¥ 3 1 ;
i B Hipe 1)
| ]

Die Grundmasche einer Gitterzahl ist ein Quadrat).
VI. Satz. Eine Masche von der Grisse n wird in n gleiche Teile zerlegt,
wenn man dureh die innerhalb ond anf dem Umfang liegenden Gitterpunlkie Parallelen

mit einer Seite zieht

Beweis. Die Para

lelen mit dem Vektor [x, .y

sinil V. X+ X3 L b T
Die durch den Punkt [x..¥y. '
¥ K- E Y Vi X X 3 1
= \ Die n I Gatterpunkte, durch welche die Parallelen
rezogen werden, liegen alle innerhalb der Masche, wenn

anf dem Vektor [x,.y.] keiner gich befindet, d. h. wenn
jr: x, nnd y, relativ prim sind. Zieht man anch noch die
| Parallelen mit dem Vektor [x, .¥,]. 80 wird die Masche i
Fir. 11, n* kleinere zerlegt, deren jede II.. der Masche des zn Grond
relegten quadratischen (itters ist. Selbstverstiindlich gelten
diese Betrachtungen nicht nur fiir das quadratische, sondern awch fiir jedes beliebige
andere (Fitter.
Wir wiederholen, wie man ein Gitter (Netz) in ein anderes mit der nfimlichen

e enthilt die

Masche verwandelt: Man verbindet irgend zwel Gitterpunkte mifeinand

Verbindungsstrecke Gitterpunkte, so wihlt man die Strecke zwischen 2 niichstliegenden

als erste Seite der nenen Masche. In einer der beiden benachbarten Parallelen kann
dann irgend ein Gitterpunkt als dritter Eckpunkt der Musche angenommen werden,
Bei einer solchen Verwandlune behilt die Masche (das Elementas

immer den nidmlichen Inbalt. Dies hat Bravais a. a. 0. auf 3 verschiedene Arten
hewiesen.

Kinen nenen Wee zum Beweis dieses Satzes hat I, Klein betreten.® 1 einem
Netz ist die Anzall der Gitterpunkte ebenso gross, wie die der Maschen. Denn jede
Masche hat 4 Eckpunkte und in jedem Gitterpunkt stossen 4 Maschen zusammen.
Da vor und nach dem Wechsel der verbindend

m Geraden die Gitterpunkte die gleichen

) B, Klein, Yorlesunezen iiber Xahlenthecrie, Gottingen 1296, 3, 7




sind, so ist auch die Anzahl der Maschen des nrspriilnglichen nnd des nenkonstruierten
Netzes gleieh, In beiden Fillen wird die KEbene in eine gleiche Anzahl unter sich
gleicher Teile zerlegt, folglich sind die Teilstiicke, d. h. die Maschen in beiden Fillen
gleich gross (s. auch E. Sommerfeld. Bemerkungen zu der Volumtheorie von Krystallen.
Gentralblatt filr Mineralooie stuttgart 1902, 3. 636.)

Aus diesem Satz folgt weiter: Je kleiner bei der Verwandlung die Grundlinie
der Masche augenommen w ird, desto grisser muss ihre Hihe sein, d. h. zwischen den
dichtesten Punktreihen liesen die breitesten Binder. TUnter den eleichen Maschen
oibt e8 immer eine solehe, deren Seiten die kiirzesten sind. Diese Masche heisse ich
sUrundmasche®. Tn meiner friiheren Arbeit habe ich sie ,Grandparallelogramm® ce-
nannt, mit welchem Namen Blasins Jetzt die Masche bezeichnet, wihrend Sohncke fiir
ilie Masche die von Klein beniifzte Bezeichnune »Elementarparallelogramm® voree-
schlagen Lat. Die 2 Seiten memer Grundmasehe sind die beiden kitrzesten Seiten des

Bravais'schen Hauptdrejecks (s, spiiter).

Diophantische Gleichungen mit 3 Unbekannten.

Schneidet man auf 3 anfeinander senkrechien Achsen O A OB =0¢C 1
ab, konstruiert iiber den Abschnitten als Kanten einen Wiirfel und filllt den Raum
mit kongruenten Wiirfeln ans. so hat man ein kubisches Raumgitter konstruiert. Jeder
Eckpunkt des Gitters hat 3 Koordinaten, die Vielfache der Kinheit, also canze Zahlen
sind. Es ist leicht zu zeiven, dass eine durch 3 Gitterpunkte gelegte Ebene unendlich
viele solcher Punkte enthiilt, die ein Nety mit parallelogrammatischer Masche bilden
terner dass die Gleichung einer solchen Netzebene auf die Form

h x k3 | ¢
rebracht werden kann, wo h, k und I ganze Zahlen sind. (Gesetz der rationalen
|H|f||'|-.\_: |

Wir eehen ans von der Gleichune einer durch O relacten Khene

Die Spur dieser Ebene hx 4+ ky (
in der X Y-Ebene ist befriedict dureh die Werte &k und I und deren Vieltache, isi
also eine Punktreihe: dasselbe oilt von den Spuren in den andern Koordinatenebenen.
Die Projektion des Netzes auf eine der Koordinatenebenen (YZ) ist nun leicht zu
zeichnen ;

b. Beispiel. 23X 4-by 4Tz 0
In den Keordinatencbenen erhiilt man zungichst die Punkte (5.3 .0], [7.0.3], [0.7.5

I3

Die zugehivigen Vektoren sind Deckschiebungen; doreh Aneinanderreilien (Addition
und Subtraktion) der Deckschiebuneen erhilt man weitere Punkte

Bravais, Ktades crist, pag. 1192,

Sohncke, Wieder '

manns Annalen der Physik, Bd. 16, §. 4589,




b 5 5] FA T Yhik
o <4 . L) i
Taiy b il 4 i1y 1%
t “Hf 115
T A
RERI] 1 (LEY!
! fas o Tr it B 3 J
= T PR L T s (1 [ HES 1
. 'k :|'.|... 77 §
4 =y Lt
| Il
1g. 12,
: [ [12.3.3] T el |
7. 053] [B.3.0
I 2
(B30 [5.3.0 8.6.3] .01, 2.1
[L.B0] 4.1 el

Dass [1.2.1] and |B.1.2] die

Und so lisst cich das Netz rasch vel vollstindigen.

kleinsten Deckschiebungen sind, findet man durch die Uberlegung, dass die Liinge des

Vektors [h.k.1] gleich Ve - k®L 1% Sie bilden die Seiten der in der Figur ein-
rezeichneten Grundmasche, deren Kilrzere Diaronale, die Deckschiebung [4.1.1], mit
den beiden vorigen das Hanptdreieck bildet. Aus der in Fignr 12 abgebildeten
|’g....'|ul_;|_i||1| lisst sich das in der Ebene (3.5.7) lierende Netz zeichnen, wenn man
el konstroiert.

Dort ist auch

aus den berechneten Seiten (V/'6, V14, V18) zuerst das Hauptdrei
tm folzenden Abschnitt ist dies an einem andern Reispiel ausgefiihrt.
vozeirt, wie die Anflosung der Gleichung hx ky 1z o dem Kristallog

sowohl die Zonen (Kanten) in der Ebene (h. Kk 1), als die zur Zome [h, k.1] gehirigen

ihien

Ebenen liefert.

Anmerkone. In Fig. 12 erkennt man, dass die eanzzahlicen Lisungen

der Gleichung

anf der Sehnittgeraden der Ebenen 3 X By - T2 0 nnd # 1 erscheinen.
Bs sind dies [14.7], [9.4], [4.1], [1.2],]6.5] w. & 1.

Darans folgt eine
neue Losung der diophantischen Gleichung
m X ny W

Man konstroiert die Projektion des Netzes der Fhene




mx + 0y - cx
aut die Y Z-Ebene, so findet man die Lisungen in den Giitterpnnkten, bei welehen
7 — L. (Man kinnte ebensogut die Projektion des Netzes der Ebene mx - 1 ¥ 7
0 zeichnen und die Gitterpunkte anfsnchen, fiir welehe z _

Bel dem Beispiel 4

13x |- 245
waren wir noch auf ein allerdings sehr leichtes Raten angewiesen. Soll di
vollst tihrt werden, so miissen die in den Achsenebenen ce-
legenen Vekioren der Netzebene 15 x - 24 y BT 0 80 i

Libsung

graphisch duarchege

Z lange aneinandersereil

werden. bis ein Punkt mit z - 1 erscheint. Die Vektoren sind

0.5 24d] [6.0.:18], [24. 18.0]
.0.18] — [0,5.24] = [6.5. il
5. 0 18] .5, 11 [186.2
| 13] — 7. [l0.5 .2 6585, 1

durch wiederholte Addition der Deckschiebung [24.18.0] erhédlt man die weiteren

Lijsungen: [41,22.1]), [17.9.1}, [7.4.1] w. 5. £

Netzebene und Raumgitter,

Bravais leitet den Inhalt der Masche einer N bene fiir jedes schiefe Achsen-
system ab. Fir die Zwecke dieser Arbeit geniigt ein kurzer Beweis fiir ein senk-

rechtes Achsensystem.

Von den 3 Indices (h.k.1) sind jedenfa
Die Spur in der Ebene X Y ist

Is 2 relativ prim; es seien dies L n. k.

h & Ky 0]
eine Gerade, welche mit dquidistanten Punkten besetzt ist. Der erste isf [0, 0], der
zweite [K.h] u. s. f. Dieser Punktreihe ist benachbart die Parallele

Z I, hx + ky l

welche, wie oben gezeigt, durch ganzzahlive Werte von x und y befriediet wird. Der
I

Vh? | k¥

Der Abstand der Punkte [0.0] und [k .h] ist V'h? k* Die Grondlinie der zwischen

\bstand dieser zweiten in der X Y- Ebene liccenden Punktreihe von O ist

den beiden Pavallelen lies

n Masche ist V' h* - k*® ihr Inhalt somit oleich 1. Sie
151 +|i:' |'|'|I‘i-|'!\liu‘-i der 1~::.-.~~|'i|l' des I Ii"l' [",ill.'lll: -|J : |\] .Fil'_'_'rlllll.'ll NL'“J.L"":. [t
Winkel, welchen diese Ebene mit der X Y-Ebene bildet. so jsi

2 der

VR kLT

Der wesuchte Inhalt der Masche der Netzebene (. k 1} ist somif

ks




Der Satz lisst sich aosdriicken wie folot -

Die Dichtigkeit sowohl der Punktreihe [h. k1] als der Netzebene (L. k.1 ist
umgekehrt proportional der 1/h? k* + 17 %)

Der Ebene hx- Ly 1z i
ist. benachbart die Netzebene hx -+ ky -} 1z l

Der Abstand beider Ebenen ist

VhE -k 1
Daraus folgt der fiir die Kristallographie wichtize Satz: Je dichter eine Notz-
ebene mit Punkten besetzt 1st, um so grisser ist ihr Abstand von der nichsten
parallelen Netzebene,
Zwischen 2 Maschen benachbarter Netzebenen lisst sich ein aSpat (Parallel-
epiped) legen; durch Fortsetzen der Konstruktion erhilt man 3 Zige von je parallelen

dgmidistanten Ebenen, die sich in den Eckpunkten des kubischen Gitters sehneiden,

Damit ist das kunbische Raumgitter in ein spiitiges (parallelepipedisches) verwandelt,

Der Inhalt des Spats ist gleich 1, gleich dem des Wiirfels Grundspats),

Graphische Losung der diophantischen
Gleichungen ersten Grades mit 3 Unbekannten:
hx +ky 1z

Die Deckschiebungen der Netzebene erbilt man nach Beispiel 5 doreh Aud

_ lisung der Gleichune
. : ! Ko hx ky + 1z 0
P = Man suncht daon zuersi
die Punkte in der Spoar der

cerehenen Netzebene mit der-

i

lenigen Koordinatenebene, ant

Rt b et == welche man das Netz ver-

s mittelst der Decksehiebuneen
"-}_.__. - g )_ C|. N 4 i a s e o
= \\\ projzieren: will,
I e i \H. I. . &
f b T T o t. Beispiel.
A 3 X T I ! ?_,.r. :;T
i 4 4] e 5 i
; (Heig No. 13
814 Tk [n Beispiel 5 wurden fii
o e - O die Netzebene (3.5.7) die

.‘-\'\ &
>~ Decksehiebuneen
. i g [Lz2e0], [Be L] m [

Fig, 185, eefundern.

vetallkiirper, Programm des K Gymnazinms Hottweil 1887,
**1 L. Bohncke. Zeitschrift fir Krystallographie. 1887. S, 218,

Bravais. Fiodes crist, pag. 168.




X 0 gibt als Spur der Netzebene in der Y Z-Ebene 5y T G7. Diese
lietert die Gitterpunkte [O-.5. 6] nnd (0. 12 1

Aunseehend von diesen kann mit Hilte der Deckse

lebunzen das von der wre-
nannten Spur, sowie von der y und z-Achse gebildete Dreieck rasch mit den Pro-
jektionen der Gitterpunkte anf die Y Z-Ebene auseefii
dez Dreiecks fallenden FPunkte sind nicht alle Koordinaten positiv.

1 : 3 P ¥ R T
1 Weraern. i‘tll die ausserhalb

VI. Satz. Ihe Anzahl von Lidsungen der diophanfischen Gleichune

h x ky + 1= v

betriget mindestens Shkl

Beweis. Bei den in Betracht kommenden Lisungen der diophantisehen

Gleichung miissen alle Koordimaten positiv sein; dieg ist nur der Fall bei dem von dew
b

fillt. Die Projektion des in Rede stehenden Dreiecks auf die X ¥ -Ebene ist ein rechi-

3 Achsenebenen ansgeschnittenen Stick der Netzebene, das in den positiven Oktanten

LT ey L i - ] G 3
winklizes Dreieck mit den Katheten —— und i , dessen Inhalt
1y L8

2hk

jektion der Masche anl die XY -Ebene eleich

Nun wurde gezeirt, dass die Pro
| ist. Wenn man nachsieht, wie oft diese in der Projektion des Dreiecks enthalten

15t, so erhilt man

i

2hkl
Wie jedes Beispiel zeigt, ist sie aber grisser. iir Deispiel 6 ist T 2.3
an Kl

Die Anzahl der Lisungen ist 26, Nnr fiir eine unendlich grosse Netzebene, also fin

¢ — oo ist die Anzahl der in der Netzebene enthaltenen Gitterpunkte gleich des
Anzahl der Maschen.

Rechnung dorehfithren fiir

Am leichtesten lisst sich d
X - 3 % l'
hier ist die Projektion der Masche anf die X Y -Ebene das Quadrat vom Inhalt 1,
I'.

welches . mal im rvechtwinklig-gleichschenkligen Dreieck mit der Kathete ¢ ent-

: : | i . Vit BV s T
halten ist. Dde Anzahl der Gitterpunkte ist , weleche Zahl fiir ¢ 1

(3]
mit der ersten identisch ist, da sie nur nm Grissen ersten Grades von ihr abweicht
2s5an #i ilh':-l!l:, dass -il'|| ||i|'

Schlussbemerkung, Verfasser glanbt bew

diophantischen Gleichu 1 mit 3 Unbekannten in hervorragender Weise zu graphische

Behandlune eisnen. Sie war Sohncke nicht bekannt. der dies in einer freand-

lichen Zusehrift v. J. 1892 vollstindig anerkennt, withrend er die Loésung der
h

Gleichungen mit 2 Unbekannten frither selbst gefunden, aber nicht vertffentlicht hat




	Seite 11
	Seite 12
	Seite 13
	Seite 14
	Seite 15
	Seite 16
	Seite 17
	Seite 18
	Seite 19
	Seite 20
	Seite 21

