Anhang.

Wir wollen noch eine Ubersicht geben iiber die verschie-
denen Fille, in denen die Oktaedergleichung reducibel wird.

Ist Z=1- {-‘-33, so erhalten wir 2 Faktoren,
angegeben p. 17.

£ 2 o e
= -—?-Ea;::—b-sgp-_"blfi—g, so erhalten wir 6 Faktoren,

angegeben p. 16.

ist weiter

== '(E:_li'?! so erhalten wir 12 Faktoren,
angegeben p. 19.

ist schliesslich ¢ = z,%, so erhalten wir 24 Linearfaktoren.

Ist Z= -‘%?ﬁ%}-ﬁ - so erhalten wir 3 Faktoren,
angegeben p. 22.

ist ferner so erhalten wir 6 Faktoren,
angegeben p. 22.

so erhalten wir 12 Faktoren,
angegeben p. 26f.
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rs — 41((1_—_1-?’

S el dn s he vir 24 Linear-
d= s ity S0 erhalten wir 24 Linear
faktoren,

Ist 7 — Mmitidrit1p

a1t SO erhalten wir 6 Faktoren,')

angegeben p. 21.

1) b, r;, 12 gehoren bzw. zu H4 (p. 12), !ﬁ)[i (p. 20), @il (p. 21); da

dies Untergruppen von s sind, so kénnten wir auch R, das zu $Hs (p. 22)

gehort, als rationale Funktion von b und r; darstellen. Man erhiilt auch
—1-4(1—2b);

durch das gewihnliche Verfahren RZ{ L 241 d. h. auch dann,

2 4n
wenn R einen dieser Werte annimmt, zerfillt jeder der 3 Faktoren in
2 Faktoren vom Grade 4. Wir hiitten also auch auf diese Weise die Zer-
legung in 6 Faktoren vom Grade 4 erhalten konnen.
3%




Ist Z=1— (2¢'?—4c'+3)(c'+1)? so erhalten
wir 4 Faktoren, angegeben p. 33.

ist ferner ¢'=1-+ 3 (C— él'c)1 so erhalten wir 8 Faktoren,
angegeben p. 32.

: Zo® 4= (1 4 i) Zo? -1 Zn

i —(Thmri S0 erhalten wir 24

Linearfaktoren.

Firr diese und nur fiir diese Werte von Z wird die Okta-
edergleichung reducibel und zerfillt eindeutig in der ange-
gebenen Weise. Dabei miissen immer die betreffenden Grissen
(a, b, ¢ . . .) rational bekannt sein, d. h. dem Rationalitits-
bereich (P,,i,Z) angehoren. Je nachdem Z angenommen wird,
wird sich (P,,i,Z) dndern. Es ist darum noch einiges zu be-
merken tiber die

Wahl des Rationalititsbhereiches.

In jedem Falle gilt, dass der Rationalititsbereich i ent-
halten muss; denn dies war die Grundvoraussetzung, von der
wir ausgingen.

Der einfachste Fall ist gegeben, wenn der Rationalitiits-
bereich (P,,1) ist; dann muss sein Z=—so - s1i, wo so und
st zu P, gehéren. Wenn wir wollen, kénnen wir statt jeder
der obigen Beziehungen 2 Beziehungen zwischen reellen Gréssen
anschreiben. Aus

Z=1+ y;a® wird z. B. so+s1i=1- 1 (a0 a1 i)?

oder so =1 ~|—%{ﬂu""-a19); s1 :'::—' ao ar;

nun gehéren so, s1, ao, a1 zu Po.

Der allgemeinere Fall ist jedoch: Z enthiilt die Irrationalitit
y, die einer in Bezug auf (P,,i) irreduciblen Gleichung vom
Grade m geniigt. Diese®irreducible Gleichung fiir y sei

Cof-Cly—...FCmozy® 14y2=0;
[co, €1 ... em—1 Grossen von (Pgy,i)]. y und die irreducible
Gleichung fiir y werden natiirlich als bekannt vorausgesetzt.
Der Rationalitatsbereich ist jetzt (Py,i,y). Die Antwort auf die
Frage: Fiir welche Werte von Z wird die Oktaedergleichung
zerleghar, z. B. in 3 Faktoren vom Grade 8, lautet zuniichst
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Rationalititsbereiches (Pg,i,y) ist. Wenn aber R zu (Pg,i,y)
gehoren soll, dann muss es sich schreiben lassen

R=aotaiy4...+am—1y®—1;
dabei ao, ar ... Grossen von (P,,i). Z enthilt die Irrationali-
tit y, hat sonach ebenfalls die Form

Z=bo+biy—4 ... +bn_1ym—1;

Die Frage: Fir welche Werte 7Z des Bereiches (P,, i, y) tritt die
Zerlegung ein, ist jetzt genauer folgende: Welchen Bedingungen
unterliegen bo, b1 . . . bm —1, damit eine Zerlegung moglich ist?

wie friher. s muss sein Z2 = wo R Grosse des

2 wird jetzt

IJtl“l‘bl}’“i‘---—!—bm—l:r’“'_f-':‘i_l_m)"][—aI Yt ... FTan—1ym- )t

Durch Beniitzung der irreduciblen Gleichung fiir y kann ich
die rechte Seite zuerst als ganze rationale Funktion von y
schreiben und dann diese noch umformen in eine rationale
Funktion von y, deren Grad < m —1. Die rechte Seite er-
scheint dann in der Form

Aot+-Aryt+ ... Ap_ym—L

Dabei sind die A» rationale Funktionen der ai [die ganz be-
liebige Grossen von (P,,i) sind] und der ez (Koeffizienten der
irreduciblen Gleichung fiir y). Die Bedingungen ergeben sich
schliesslich in der Form

by = A, = Rationale Funktion (ai, ¢2);
Fir jede einzelne Bedingung im Rationalitiitsbereich (Pg,i, )
erhalte ich m Bedingungen im Rationalititsbereich (P,,1) wenn

m der Grad der irreduciblen Gleichung von y im Rationalitéits-
bereich (P,,1) ist.
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