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des index , qui est 52; ce qui donne pour la cliffc-
: s da Ia Drogeressi =
nce de la progression 1 .

e
) i

. 3 -~ - . ‘r
Exemple II. Solent les deux termes de la pro-
: -

sion 4 1 et moins 5g; répondant aux index 139

LTESS
© ¥
3
et 21 /i a&llrd
. A gl S, .
41 fois 27 e al @ 1107
~ r~ - re ’ -
“:r; iQls 190 l"l a “6’7
Somme des produits 1074
£~ | R ¥ = i
Oomime (es terines 100
. AT s o 0 it o e S b Y axr s - e
Ta division domnne 1.0 ,5 4 Pour 1 angf fx.)['.ill']ﬁ!ld(:._.
dont la ‘valeur tres approchce 1§12,

. rr et Yyt L e

Fn effet, la différence de la progression se trouve

. . 1 : 2 » g
en divisant la somme des termes 100, par'la ditfe-

rence des index qui est 14, 'ce qui dorne 7 5 pour

(LCo

1a différence demandée,

Le terme qui répond % Pindex 18, sera dong 5 73
le terme immédiatement suivant sera onoins 1.7 3 GC€

qui est A trés peu ;‘I"“ le tiers de launtre, Le térme
zéro de la pro oression doit donc se trouver aux trois

quarts de la distance de l'index 18 a l'index 1q.

206. Nous reservons pour lanalyse ce qui
nous reste a dire sur les progres ssions  arith-
métiques dun ordre quelconque , ainsi (]ue
sur la maniere de trouver les sommes de ler
termes. I arithn ]“L.{iue ne nous en donner

que des connoissances tres an.uuulto.

Fly_'.r'

ORZIE ME.

CHAPITRE { VUA
REGLE DE FAUSSE POSITION,

297. La ru*k uc fansse pm'uo.i est une

mﬂ}mdo !u”' ‘nieuse, de résoudre cru néralement,

4 Paide des nombres seuls, et sans le secours

ot
du cal -Lui littéral , tous les problemes déter-

minés d’arithmétique , a4 une seule inconnue.
W)
L)

290
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L

298. Le but qu'on se propose dans la
solution d’un probleme quelcongue, c¢’est de
trouver un nombre qui satistasse a une cer-
taine condition clairement énoncée dans le
Pl‘(ﬂ)fm'nv. Ce nombre est apixt‘“-f 'ineonnue
du probleme; on la désigne “ordinairement
par z. 'lLrouver cette inconnue, ¢’est résoudre
le probleme. '

299. On fait une fausse position , lorsque
sans avoir égard a aucune circonstance quel-
conque, on met a la place de Vinconnue 7,
le premier nmuhrei)ri:ﬁ absolument au hazard.
Examinant ensuite ce (que devient par cette
supposition , la condition énoncée dans le
probleme, on trouyera ordinairement qu’elle
n'en sera pas satisfaite ; on verra en meme
tems combien il s'en faut qu'elle le soit, et
on marquera a part lerreur exprimeée en
nombres , que cclte lausse position aura
produite.
300, La regle de fausse position ne donne
des solutions rigoureuses que dans les cas on
la question proposce est du premier dégré.
Dans tous les autres cas, 11111;_1?%1‘;:&51,)1! de cette
regle suppose que par des moyens quelconques
on se soit I)J'a_u'.lll'(f une CUIHJUE:&S&HL‘:' e—a]_?i):‘utlléu
de l'inconnue. Mais alors elle est d’un secours
infiniment précieux, iiEILEUL'l le calculateur le
]J}H{% exerce est ui‘»’:i;;{' d’avoir recours, d’autant
plus qu'elle surpasse en facilité et en géné-
valité toutes les méthodes d’analyse connues.

3or. On reconnoit que le probleme est du
premijer dégré, fUl':;Llu’:iiﬂ‘bs avolr supposé  a
Vinconnue & 'les valeurs o, 1, 2, 3, 4 efe.
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dans la série naturelle des nombres, les erreurs

qui résultent de cette suite de fausses pml-
tions ; constituent entr’elles une progression
arithmétique.  L'on voit bien que les trois
Iu.n’tu S 1}1133{:0;15‘, sayoir o, I, 2, ete. quil
faut toujours préférer aux zm:rv%, comme étant
les !;]u-.: Skl "I'eli:_'".“i et les p us faciles, suffiront
1]“;!:.,11‘ cet examen,

Jo

(5] 3 '~! o B ,,‘ 5 ¥
Sog%. Lorsque -done la - différence de la
- 3 1 3
yremiere erveur a la seconde , aura été égale
&l (‘(*Hz;% ('111 se frouve enire la seconde f:t ]-‘t

: 11—: ;zu;! leme sera du premier dégré;
et il pourra étre résolu, en y emyj a‘onmt la

reele de i' 2usse position.
O !

i L NFara . T ) - e
%03. Mais dans tous -EC't‘. cas ou les deux

différences en question n’auront pas été égales
entrelles, le ) mnlu ne sera f‘ un dégré *»'i&]')c'-r
rieur au ] remier , etil ex cigera pour sa solution
rigoureuse le secours du caleul littéral; ce
que nous verrons €n son lieu.

-y

Exemple I. On demande deux nommbres quz ',-"'];:v.i'.*'.uf:
ensemble fr'- sonane de 890, et dont le produit sort 221

Premiere posiiion. : es deux o l'autre
sera donc 303 leur produit o erreur 221.
T i Ty o 3 - 3 A
Seconde position. Soit I'un des deux 13 autre
era donc 29; leur produ: eur 1g9.

Troisieme position. Soit I'un des deux 23 l'autre
. = 5 1 s oY T S I R L R o
sera donc 28 ; lenr produit 06 ; erreur 1060.

L.a différence de la premiere erreur a la seconde

est 2g; celle de la. seconde a la troisieme est 27,
Ces deux aii.:'}_-J'.-_'.l*.{:t'-s 1e sont pas egales. Il n’en 1'11115‘
pas davantage pour s'assurer, que la progression n’est

pas dl_l'lll]lfi}lht
degre, et qu'ainsi il nest pas du ressoxt de la regle
de fausse position,

le probleme passe le premier
]
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Exemple TI, {'7',,' demande deux nombres dont la

P ? ? AT R AT deeingey
Jomine est 1 que lad ufjfj erelice &e Lelry

Yy

’ T L
quarres est egaie @ IQ.

LPrem: ,»r; e pOSTELON. Soit 'un deux nj I'antre sera
2 : ;
13; quarré de l'un o¢; quarré l'autre 16g; difference
c’:eg E11,_11_i 1g 16:}5 Errer 1:.:&.

& = 2 i dite :
Seeonde posiéion. Soit I'un des deux 1; lautre

fera 195 quarre de ['un 1; (|r.':lt‘n_-? de I'autre 144;
différence des uh..lh,;, 143; erreur 104.

Troisieme position. Soit 'un des

!
sera 11j; quarre de l'un 4; quarré de l'autre 181 ;
différence des quarrés 117; erreur 70.

g Y1 a 0] o L ~ e
Les trois erreurs ldl) y104,78 sont le commen-

eement d’une oression flnlJnn tique 3 ‘car la difs
ference du premier nombre au second est 26 ; et
1] & e R e B i . Tt - B o 2 e

telle est aussi la difference tlu second au troisieme.

Ce '{J'!uu eme ¢est donc du ]JILuu T degre et 0
pourra le résoudre, en y appliquant larégle de fausse

L

position,

On le résoudrasur le champ, en diyvisant la
premiere erreur 130, par la différence 26: ce qui
donne 5. IL’un des deux ‘momhbreg sera d
Vautre sera quarré de I'un 25;, quarré de lautre
64: diff rence des deux quarrés 3g. Telle est la
conditio 1, a laguelle il falloit satisfaire.

Noiis allons procéder 3 la démonstration de

304. Nous avous dit que la regle de fausse
pos siticn n’est ap p[] ~able qu ‘aux l“ ub]em-s du
premier dégré; cest-a- ‘dire, & ceux, dans
lesquels, mettant a la phf‘e de linconnue @
les nombres de la progression nat urelle o, ¥,

1
2. 3 etc. les erreurs qui résuleent de cette

N

>

série de fausses im;«,m(mn , constituent entreiies

e progression arithmétique. - Ces erreurs

alml”:; seront les termes de cette nm;;r{-':-:.sia}:];
1

ces termes auront pour leurs index respectifs

i‘.‘J
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166 Cuaritre XIV.

les mombres memes o, 1, 2, 3 etc. quon

avoit substitués 4 linconnue z. La véritable
valeur de linconnue sera le nombre, qui dans
les memes circonstances fera disparoitre lerreur.
L’inconnue # t’est donc autre chose que P'index;
auquel répond le terme zéro de la progression.

305. Ce probleme a été résolu. Faites
detix fausses positions, c’est-a-dire, supposez
a linconnue x deux valeurs quelconques,
choisies au hasard; et voyez quelles erreurs
résultent de ces deux fausses positions. Mul-
tipliez chacune des deux positions par Perreur
que l'autre aura produite. Alors, si les deux
erreurs sont affectées du meme signe, divisez
Ja différence \des produits par la différence
des erreurs. Sielles sont affectées de différens
siones , divisez la somme des produits par
celle des erreurs. Le quotient dans les deux
cas sera la véritable valeur de linconnue.

306. 'Toutes les fois que le probleme en
question est du premier dégré, Pinconnue
déterminde d’aprés cette regle, remplira la
condition énoncée dans le probleme, Si elle
ne la remplit pas, il faut en conclure que le
probleme’ en question passe le premier dégré;
et qu’ainsi sa solution rigoureuse n'est plus
du ressort de la regle de fausse positiou.

307. Les valeurs qu'on voudra supposer a
inconnue z, sont absolument arbitraires.
‘Tous les nombres posﬁihlefa, entiers ou fracs
ionnaires , conduisent également au but.
Vlais pour cette raison méme, les nombres
les¥plus simples mériteront dans tous les cas
d'étre preéférds aux autves. Or, 1l n'en est

pas

od




I.A REGLE DE FAUSSE POSITION. 167

pas de plus simples que zéro et un. Donc,
en prenant z€ro pour la rﬂum.mz' et un pour
la seconde position, la regle deviendra extré-
mement simple. Divisez ];-3 premiere erreur
par la difiérence des deux erreurs, si elles
sont affectées du meme signe, ce qui arrivera
presque toujours. Si toutes fois dans tgm.ein
cas lmhu ize elles étoient alfectées de diile-
rens signes, il faudroit diviser la premiere
erreur par ]L somme des deux erreurs. Le
quotient dans les deux cas sera la valeur de
Pinconnue.

Exemple T. Un gww & 50 ans; son fils en a

18. Dans combien (E' QIILEESs & COT .uarf d’ m"": F*z‘ hiuei
Page du pere .ﬂcf‘n.—L -il le triple de celui du Je.. 3

Dans ce moment meme, le triple de I'age du fils
est 36, tandis que le pere en a D0 ; €rreur 1 4.

Dans un an &ici, le Als aura 13 ans; le -pere
en aura 513 le triple de lage du fils sera 3g, ce qui
n’est pas-egal a O1; erreur 1 Q.

4 L= o

Différence des deux erreurs 2. T’ visant 1. ;T ar

9, OnL aura 7 pour le nombre d'années démande.

En effet, dans 7 ans, le fils auwra 19 ans; le
pere en aura 57; l'age du pere sera donc triple de
celui du fils.

S

Exemple II. On propose de partager 47 en
deuy < P yarkties srfffrwm ; gu'en_ divisant la moin ira

-

- 4
par 3, et la P! Jus grande par 3, les deus g Lienks

[}.r.m.-rm‘. ensemble 11.

Prenant o pour la moindre des deux, la plius
orande sera 47. Il en résultera les deux [ractions o
et 2. ILa somme des deux ne fait pas 11; il s'en

faut de & ou 3.

Prenons 1 pour la moindre des deux. ILa plus

erande sera 46. Jl en résultera les deux guoetiens
Loet 225 dont la somme *[7 ne fait pas 11 mon plus;

YiFFA
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168 Cuaritre XIV.

Difference des deux erreurs . Divisant 8/ par
o, on aura 12 pour la moindre, et par conséquent
e pour [a plus grande des LEmi\ Il en résultera
les deux quotiens 4 et T qul funi 11,
Exemple IIl. Deux coupes d'argent , inégales
ent poids, ont un cousvercle commun, du potds de 11
marcs. Je poids des deux coupes est tel , que la
premiere avec.le couvercle pése trotis df‘:}i.v plius gue
Lautre ; - tandis gque celle-ci avec le couvertle pese
quetre /;:'s‘ autant que la premiere. On demande
guel etoit le peids des deux coupes.

Supposons i la premiere le poids zero. Avecle
couvercle elle pesera donc 11 ; et d'apres ceci le poids
de la seconde coupe auroit éte *5. Celle. ci avec le
couvercle auroit donc pes¢ 11 plus Xt ou % ; et

comme alors elle devoit peser quatre fois ]-Ius que
la premicre, le poids de celle-ci auroit été =, et
; :

. 1 2
161l Zero. Lrreur .

ks
5

Supposons _a la premiere le poids 1. Avec le
couvercle elle awroit donc pesé 12; ce qui donneroit
4 pour le poids de la seconde coupe. Cette dernicre
auroit done pese avec le convercle 11 plus 4, ou 15;
et comme alors elle doit peser quatre fois plus que la
premiere , le poids de celle-ci auroit '

1}

donc ete -,
Mais ce poids a ¢été supposé 1; errcur I,

1T e I T

. rence ;"m-". deux erreurs X moins *f; ce qui
ait 3. " Divisant la premiere erreur ? ‘:_ r-;n' cette dif=
t, on aura 4 pour le poids de la premiere

EASEm £
feréence 3!

coupe: ce gui donne 5 pour lc poids tlL la seconde

En effet, la premiere coupe alors pesera avec le
couvercle 15; ce qui est trois [ois le }H}nh de la
seconde coupe. Celle-ci avee le couvercle pesera
16, ce qui est guatre fois le poids de la premiere

r i i 3 - _’ _I'
coupe. Le probleme est donc resolu.

308. Souvent, en adoptant les deux fausses
positions zero et wum , il Lmd.'nt pour conti-
nuer le calcul, employer les «riimialiufs néga-
tives, qu’il est convenable d'éviter.  Cela sera

tou-
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foujours possible, en prenant des nombres
plus grands. Il faudra donc prendre pour la
premjere position un nombre tel, que toutes
les soustractions, exigées par Fapplication de

\

la regle, laissent & la fin un reste positif.
L=

309. Quoique la seconde  position soit
encore aussi arbitraire que lautre, on facili-
tera cependant btfzuzr:nnp I"(,:[“,-L"i‘;ition, en pre-
nant pour la seconde valeur de I'inconnue,
celle qu'on avoit suppos€e en premier lieu,
augmentée dune unité. La régle alors devien-
dra tres facile. Divisez la premiere erreur
par la différence des deux erreurs, et ajoutez
au quotient la premiere valeur qu’ou avoit
supposée a linconnue:

Exemple I. On a loué un ouvrier paressens: o
ratson de 45 sous pour les jours qu'il travatllerpit ;
mals & condition de lui retenir sur ce qu'il lui seroit
dit 12 sous, pour chague jour qu'il ne travailleroit
pas. On lui fait son compte au bout de 30 Jours ;
il se trouge qu'il me lui est di gue 39 sous. On de-
mande combien de jours il a travaille ¢

Supposons qu’il eut travaillé 19 jours: et qu’ainsi
Il n’eut rien fait pendant 18 jours. IL Ini reviendroit
donc 540 sous pour les premiers, sur lesquels il
faudroit rembourser 216 sous pour les seconds. Il
lui seroit donc dit 324 sous. Mais il lai est effecti-
vement diit 3g sous; erreur 285 sous.

Supposons qu’il eut travaillé 13 jours; et qu’amsi
il n’eut rien fait pendant 17 jours. Il lui reviendroit
donc 585 sous pour les uns; sur lesquels il faudroit
rembourser 204 sous pour les autres. Il lui seroit donc
dit $81 sous. Mais il ne lui est réellement dii que
59 sous. Erreur 342 sous.

Différénce des deux erreurs 57 sous, - Divisant
la premiere erreur 2856 par 57, on 4 pour quotient

Mais comme la seconde errenr est plus grande
que la premiere , ce qui indique une progression

€rois-
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-

croissante , ces 5 doivent étre pris négativement; et
au lien de les ajouter i la premiere fausse position
1o, il faut les en Oter.

Restera donc 7 pour le nombre des jours qu’il
x travaillé; et 23 pour les autres. Il lui reviendra
pour les premiers 315 sous , jsur lesquels {il faudra
rembourser 276 sous. Il lui est donc dii en  elfet
¥y sous.

Exemple II. Foulant fm‘;-e I'aumone & plusieurs
pancres o la f'-,u‘,-.‘ , el domner trois sous & chacun
i1 Faudroit avoir i "‘.-";f sous de plus qu’on iw'a reelle-
ment. On ne leur en donne donc gue detx @ el alors
an o deus sous de reste. On demande combien on
doit avoir ew de sous ; et combien il y avoit de

_‘E.-'LZHE"."P:’.T.

I.e nombre des sous doit étre égal, d'un cote,
i trois fois le nombre des pauvres, moins neuf, Il
doit étre en meme tems égal a deux fois le nombre
des pauvres, plus deux.

Supposons d’abord , qu'il y eut en gratre panvres.
On auiroit donc eu en méme tems 3 sous €t 10 Sous-
[1 s’en faut de 7 que ces deux nombres soient égaux
entr'eux, Erreur : 7.

Supposons qu'il y eut eu cing pauvres. On auroit
donc en en meme tems 6 sous et 12 sous. Il s'en
faut de 6 que ces deux nombres soient égaux entr’cux.
Exrreur: 6.

Différence des ‘erreurs 1. On aura 7 pour
quotient. Ajoutant a ce nombre la premiere de nos
deux fansses positions, qui est 4, il en resultera le
aombre des pauvres, 11. Le nombre des sous a
été, d'un coté, 3 fois 11 moins 5 de I'autre, 2 fois
11, plus 2. L'un et l'autre donne 24.

310. Souvent, pour éviter les fractions,
il est convenable de supposer a I'inconnue des
valeurs exactement divisibles par de certains
aombres ; et deslors on ne pourra plus les
prendre de matiere qu’elles diiférent entrelles
d’une unité. 11 faudra employer alors la regle

[ ]

»
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LA REGLE DE FAUSSE POSITION. 271

générale ; on multipliera donc chacune des
deux valeurs par Perreur que lautre aura
produite ; et on divisera la différence des
produits par celle des erreurs,

‘xemple. ZLes trois heritiers (d'une successionw
I ;:f'rf'!.:r:g'c"f.'*’: entr’cusde la maniére suivante. ILe phe=
mier en prend la moitié, wmoins 1000. Le second
an prend le tiers moins Soo. Le troisieme en J?_J,."r'.'_’{:’-l
le quart , wmoins 600. On demande guelle doit ayoir
ete celle Siccession.

divisible par 2, S et 45 prenons d’abord Si’;ran, pour
valeur supposée de la succession, Dans cette sup-
position ,

Comme il est convenable de ‘choisir un nombre
;|

le premier auroit eu 1800 moins 1000 ou Jo00}
le second auroit en 1200 moins Yoo ou 400
le troisiéme auroit eu goo moins 6Goo ou 3o os

La somme de ces trois nombres n'est que 15003
erreur 2 1o 0.

Prenouns 4800. Dans cette supposition

le premier auroit eu 2400 moins 1000 01 1400;
le second auroit en * 1600 moins 8oo ou Goo;
le troisiéme auroiten 1200 moins 6Goo ou Goo.
La somme des trois mombres n'est que 2800;
erreur 200 0.
Différence des deux erremrs 100.
le premier produit 53600 fois 2000 ou 720000 0.
le second produit 4800 fois 2100 ou 10080000.
Différence des produits 3880000, Cela donne
pour valeur de la succession 286o0o0. Les portions

des trois heritiers seront alors 13400, 8800, 6600,
qui font effectivement ensemble 288 oo.

3tr. La regle de fausse position seroit bien
inférieure au moindre chapitre de lalgebre,

si elle se bornoit simplement aux problemes

dn

T
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¥

du premier dégré. Mais lorsque par- des
moyens -que elconques on s'est procuré une
connoissance approchée de Pinconnue, cette
regle ucweut dt plicable & tous les. problemes
defcrmmt,*" 1els (lLlll puiv;-;m'lt étre , sans
en excepter :m seul. Elle surpasse alors en
facilité et len généralité, non seulement toutes
les méthodes rigoureuses de haute analyse qui
ont été inventées jusqu’ici, mais encore toutes
celles qui pourront étre inventées par la suite,
I ole de {‘JU%G

312, \Tou‘; avons vu que lare
ylicable quaux

]‘IO%]lmn n’est Iioc«m“t sement ap }

problemes du premier dégré; c'est-a-dire, i
ccu", ou supposant & l"iucozwve lune suite de
m.em, en plnnxmsum arithmétic E”(’ la série
des erreurs qui en résultent, constitue pareil-
lement une progression dmhm( tique.

p—.

313, Mais que’qnc puisse ¢fre lalei d’aprés
iaquulu une quantit¢ quelconque proceéde, il _
faut olh""wr que dans des intervalles tres ?
petits, les accroissemens et les décroissemens
de cette quantité¢ se font toujours par diffé-
rences va.‘ lement égales. Une ligne courbe
raudc*onth differe sans doute de la ligne
droite; mais une portion de cette courbe en
diil"f,i'(: moins que la courbe entiere ; plus

ette pm‘tmn devient petite , et moins elle

(I flérera de la ligne droite; en ﬁn : lefaidé‘"lu?'
la courbe entiere comme composce d'un grand

nombre d’élémens fort petits, chacun de ces
élemens a part pourra étre cnn‘und: sensi-
blement ayec la ligne droite, quelle que soit
d’ailleurs la loi a laquelle cette courbure est

Aolg-sara i
assietlie,.
!
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314. Quelle que soit le probleme pmpnsé,
on ne sera jamais embarrassé de trouver une
valeur llht‘w ou moins approchée de linconnue
et au défaut d’une 11_1]!" “(“L‘:dIL » Ol Seéra p
sur (_!.\,: parvenir toujours en tatonnant. Ce
tatonneément ne causera jamais de peine au
calculateur Ie moins exercé ; et 1(:1:}0:1 'S -on en
aura beaucoup plutét fini, que si on-avoit
suivi les préceptes rigoureux de'I'aldebre, dans
le petit nombre de problemes ‘supérieurs au
second dégré, qu ‘elle est en €tat de résoudre.

L

=
1 il

315. Ayant une valeur approchée de
cononue, on lui en joindra une seconde , - prise
a volonté, pourvu r-u ‘elle differe peu de idvlze;
et an appliquera i ces deux valeurs la régle
de fausse position. Le résultdt qu’elle donnera,
sera déja beaucoup plus approchant de la
véritable valeur de l'inconnue, que les deus
nombres qn’nn ayoit supposés. Cette second:
valeur ap pl'c';f‘l;i'-c en fera trouver une troisieme
en y dpphnuazu de nouveau la regle de fausse
pos ition.  Dans la n!npnt des cas cette (roi
s.if'g;-zzc- ‘."lIE’lii'? résultat d’un tatonnement et de
deux lu ]LJ de fausse pos iaun sera exacte
jusqu 'a m sixieme 3 et meme jusqu A la Septii‘m::.
décimale. On n’aura besoin d’une’ troisieme
.'ipphc'a[-on de la regle, qne lmmlu on \(JU(I; a
connoitre la valeur de Pinconnue jusqu’a douze
ou (l'um:m_: décimales.

]

eud

b Sy - - ] =7 L | -
Exemple 1. On demande un nombre #el, gue si
on Lote de son cube, il reste 1.

- SRS el % et 1 g '_ -’ ___l = -
. Ge probleme est du troisieme dégré. En suivant
Ies preceptes rigoureux de Talgébre , il faudroit, J
pour parvenir a | imconnue , 1..|Il une extraction de
tacine quarree, el deux extractions de racine cubique, 1 1

- i
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174 CuariTre XIV.

La regle de fausse position mous dispensera de 1'um
et de ['autre.

Un tatonnement assez facile mous fait voir, ‘que
Ie nombre demandé doit €ire compris entre 1, 3. et
el 4, AEneffets

Premiere position: 6 = 1, 3. Le cube de 2 =<
2,197, 1l restera n,dt; . On aura donc une erreur
en moins, égale 40,900, :

Seconde position : x = 1,4. Le cube de x =
4 4. ll restera j.d.. 4. On aura donc une erreur

S:w.tr?.’c des produits 0,50914.

Somme des erreurs 0,447
Divisant la ]*hmmm par la m"'u'm’e, on aura

sour quotient 1,523, ... valeur déja fort approchée
de l'inconnue. En effet:

Lremiere prm fon t o6 = 1,323. Le cube dex
se trouve 2,515685267. Otant 1,523 il restera
0,00268526 7 ['errenr ne sera donc que  de

O £

-

0,007314733,  Essayons donc une

]

Seconde position ; % = 1,924. Le cube de x
sera alors ,J,LJ“UQ Ao224. Otant 4 il restera
,096g40224. Llerreur ne sera don¢ que de
t,UQDUJQ_ 7 6.
Difference des produits 0,005636623.
!} r! erence des erreurs 0, uo.qr:ﬁf‘;gf}f].

La c‘]"."::lrm donne 1,324 719 pour Sseconde
valeur ap 11.0\. ¢ u'i.: Vinconnue.  Elle est exacte
i‘,is-:ju’fl 1a =}_\s','z1'1t." écimale ;o l'erreur ne commen=-
ceroit a se montrer cj_:“. ‘1 la septiéme.  Une troisiéme

,ap;fy_;i}-.,n en feroit trouver les douze premicres
decimales.

Exemple II. On demande un nombre tel, que
de son cube on oté son gquarre, il reste 1.

Ce 1\101'111159 est encore du troisiéeme degré., Sa
solution rigoureuse exigeroit d'abord l]_l_’=4.)11 bt éeva-
rouir le second terme par une reéduction préalable;

A T11 o
ed J AL

e
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LA REGLE DE FAUSSE POSITION. 175
ap'r'r}s quoi il faudroit encore faire une extraction de
racine quarrée, et deux exirvactions de racine cubique.
La regle de fausse position y conduit bien 1..11.,
directement,

En formant les gunarrés et les cubes de 23, 14,

15, on voit sur le champ que le ndpibre en

Ejll(’ﬂil)‘.] doit étre J:'L".!Il'i..‘r!'ai entre 1:,'4 €t 1, 5. Dong
Premiere posilion ;: x = 14 4. fhlﬂh (1(‘ e
1"}6.’. sou cube 2,7 "H' s exces du mluL sur le qiml';'é
0.7 (,i.t]l'hl el n’{,“-‘.} {J,f‘.l(r. :
» . e /
Seconde position : % = 1,5. Quarré de o« ==

[ —

s25; son cube 9,

=]

5705 exces du cube sur le quarré
253 erreur en ;rf:r'.' 0,120,

-
“

Somine des produits ,asgg

SUJ.’HE.’:‘_‘ il!'_.‘f erreurs O J f 1.

TLa division donne 1,465 . . . . valeur deja trés
3})])1'{')('}2(?{? de I"Inconnue, Pour continuer I‘n'lilt,':l';il'f'lii_
nous ferons les deux fausses positions 1,463 et 1,465,

Premiere position : o6 = 1,463  Quarré de =
.4 il = { ) 5 1

2,14036¢g; son cube 3,011659847; exces dn
cube sur le quarre l),l:jlg-:;,rJL?.-}jg erreur 0,990ggo847.

Seconde position : 6 = 1 ,L}f') Ouarrée de =
®,146225 ; son cube 3.1 44219 625 ; eéexcés dn
cube sur le qu arre 0,007994 1623 5 erreur (),[')U:”l_}:_:'i}‘;-:;'.-
545,
77 8.

Divisant la premiere différence par la sm::nm!v,
en trouve 1, 465572 pour valeur de I'inconnue qu’on
demandoit. Cette valeur est exacte jusques dans la
sixieme decimale,

Ds‘f}‘bﬂf'encc des produits 0,01026%
.Z).f_'ff;?'rc"nce des erreurs 0,007CO0 037

Exemple III. On demande un nombre tel gue si
de son cube, on Ote sa racine guarree, il reste 1,

Sans la regle de fausse position, I'analyse le
1.!11;-1 exercé seroit encore bien embarrassé de résoudre
ce probleme. Il conduit a une équation du sixiéme
dégré, et malheureusement tont ce qui est au-dessus
du quairiéme, se trouve hors de la portée de I'analyse.

Ia
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176 _ CHAPITR®E A V.

La recle de Fausse position nous en donnera la
golution sur le champ. On voit d’aberd que le
nombre demande , certainement plus 5!}_:1“_? que 1,2
loit ¢étre un peu moindre que 1, 3. En eftet,

faisant la
E;r’mh’re posttion o6 == 1, 33 on trouve le
l‘f‘!'lﬂ‘lt' de = 1 .,(;() son cabe ‘9.1 Q7 3 8a racine
quarrée 1,140195; il reste I,u;( a5 il y a done
j- ]

3 - _
une erreur en plus, égale a 0,056825. Donc,
essayant la

Seconde position & == 1,29 ; on trouve le
quarré de % = 1,6641 ; son H'b 2y 14 466089 ; sa
racine quarrée 1,13578¢2. Elle laisse un reste

égal & 7,010907 Il y a donc une erreur en pins,
gale 2 0,010907.
‘rence des produits ©0,0591251,

-

elice ('i)f_-.'.'i' errenrs 040 _’; <) ()

e
-~
N’
L

T.a division donne 1,908~ 6 pour valeur approchée
de I'inconnue, En effet le quarré de ce nombre est

1 ,6_;';:}1070: cube 28,134729706; sa racine
o =4 al 7 r 4 "

y
e e i ; T - . - . < b
qUaITrEe 1,194 4. Il y a donc un reste égal a
| # o g - Z . » "'I.
ne differe de l'unité que d'un

1,0000031%2 (
2y i t-.--..-. ¥y vo13 ¥ ] - 5 i T S

bt_lt}_ enx . CF E-1111 IMe. {j.[] I-(_’ﬁi. (0onc eire <certan
qua Perrenr que cette régle peut avoir li.n,-?n , €st

certainement an-dessons d'un L‘.:f:.':--" nt-millieme ;
eui-étre clle n'excede gueres un ]Tlll"“‘ua.'.:l‘..’. Une
seconde ﬂi1a..-:'.1:-u'~1 1\1 I'L[ ‘ouver lavalcur de Pinconnue

Les PUISSANCES EN GENERAL.

re F.on[ les

e la multplication de
‘e nombre plusieurs fois par lui-meme. Ce
nombre alors est appelld base de f:z‘x"'r'u.mzcg;

Y
le nombre total des facteurs L-é';a X (.lll! entrent

k 1?
uissances d’'t
produits qui résultent ¢
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